17.1. Planimetria (1).

Zadania:

1.

Dane sa dwie przecinajace si¢ proste. Miary katow utworzonych przez te proste zapisano za
pomoca wyrazen algebraicznych (zobacz rysunek).

N

Wyznacz a i 3.
. W réwnolegtoboku ABCD, przedstawionym na rysunku, kat o. ma miare 70°.
D c
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Wyznacz 5.

W kazdym n — kacie wypuktym (n > 3) liczba przekatnych jest rowna nn-3) Znajdz wielokat

n(n—
2

wypuktly, w ktorym liczba przekatnych jest o 25 wigksza od liczby bokow

Dany jest trojkat rownoramienny ABC, w ktorym |AC| = |BC|. Na podstawie AB tego trojkata lezy
punkt D, taki ze |[AD| = |CD|, |BC| = |BD| oraz BCD = 72° (zobacz rysunek).
C

>

A D B

Oblicz miare kata ACD.

Dany jest trojkat rownoramienny ABC, w ktérym |AC| = |BC|. Kat miedzy ramionami tego
trojkata ma miare 44°. Dwusieczna kata poprowadzona z wierzchotka A przecina bok BC tego
trojkata w punkcie D. Oblicz miare kata ADC.

Dany jest trapez ABCD, w ktorym przekatna AC jest prostopadta do ramienia BC, |AD| = |DC|
oraz |ABC| = 50° (zobacz rysunek).
D C

A B
Wyznacz .

. Miary katow wewnetrznych pewnego trojkata pozostajg w stosunku 3 : 4 : 5. Wyznacz

najmniejszy kat wewnetrzny tego trojkata.

o

Wyznacz liczbe przekatnych siedmiokata foremnego.

. Roznica miar dwoch sasiednich katow wewnetrznych rownolegtoboku jest rowna 30°. wyznacz

miar¢ kata rozwartego w tym roéwnolegtoboku.




10. W tréjkacie ABC, w ktorym |AC| = |BC|, na boku AB wybrano punkt D taki, ze |BD| = |CD| oraz
|ACD| = 21° (zobacz rysunek)
o

A D B
Oblicz miar¢ kata BCD.

11. Réznica miar katéw wewnetrznych przy ramieniu trapezu réwnoramiennego, ktory nie jest
rownoleglobokiem, jest rowna 40°. Oblicz miare kata przy krotszej podstawie tego trapezu.

12. W tréjkacie ABC bok BC ma dhugo$é 13, a wysokosé¢ CD tego trojkata dzieli bok AB na odcinki o
dtugosciach |AD| = 3i |[BD| = 12 (zobacz rysunek obok).

C
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Wyznacz dhugo$¢ boku AC.

13. Ogrod ma ksztatt prostokata o bokach dtugosci 20 m i 40 m. Na dwoch koncach przekatnej tego
prostokata wbito stupki. Oblicz odlegto$¢ migdzy stupkami.

14. Przekatna AC prostokata ABCD ma dhugo$é 11, a bok AB jest od niej 0 5 krotszy. Oblicz dtugosé
boku AD.

15. Podstawa tréjkata rownoramiennego ma dhugo$é 6, a ramie ma dhugo$é 5. Oblicz dtugo$é
Wysokosci opuszczonej na podstawe.

16. W trojkacie rownoramiennym ABC dane s3 |AC| = |BC| = 7 oraz |AB| = 12. Wyznacz
wysoko$¢ opuszczong z wierzchotka C.

17. Ramiona kata o wierzchotku w punkcie A przecieto dwiema prostymi rownolegtymi k oraz L.
Prosta k przecina ramiona tego kata w punktach B oraz C. Prosta I przecina ramiona tego kata w
punktach D oraz E. Punkty B oraz D leza na jednym ramieniu tego kata, a punkty C oraz E leza na
drugim ramieniu tego kata. Ponadto ||AB| = 6, |BC| = 4 oraz |BD| = 2 (zobacz rysunek).

Oblicz dtugo$¢ odcinka DE.

18. Kwadrat K, jest podobny do kwadratu K; w skali 5 (zobacz rysunek). Suma pol tych kwadratow
jest rowna 78.

K K-
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Oblicz dugos¢ boku kwadratu Kj.




19. Na plaszczyznie dane sa cztery proste: k, [, m oraz n. Proste k oraz I sa rownolegle. Prosta
m przecina proste k oraz [ w punktach — odpowiednio — A oraz C. Prosta n przecina proste k oraz [
w punktach — odpowiednio — D oraz B. Odcinki AC i BD przecinajg si¢ w punkcie 0. Ponadto
|0A| = 12|, |OB| = 6, oraz |0C| = 8 (zobacz rysunek).

Oblicz dtugos¢ odcinka OD.

20. w trojkacie rownoramiennym ABC dane sg: |AC| = |BC| = 4 i |AB| = 3. Na boku BC, mi¢dzy
punktami B i C, wybrano taki punkt D, ze trojkaty ABC i BDA sa podobne (zobacz rysunek).
c

Oblicz dlugos¢ odcinka BD.

21. Dane sa dwa trojkaty podobne ABC i KLM o polach réwnych — odpowiednio — P oraz 2P. Obwéd
trojkata ABC jest rowny x. Wyznacz obwod trojkata KLM.

22. Trapez Ty, o polu rownym 52 i obwodzie 36, jest podobny do trapezu T,. Pole trapezu T, jest
réwne 13. Oblicz obwad trapezu T,.
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23. Pole trojkata rownobocznego Ty jest rowne jest rowne @

(4,5)%V3

4 .

. Pole trojkata rownobocznego T,

jest rowne Wyznacz skale podobienstwa trojkata T, do trojkata T;.

24. Przez punkt przecigcia wysokosci trojkata rownobocznego ABC poprowadzono prosta DE
réwnolegta do podstawy AB (zobacz rysunek).
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Wyznacz stosunek pola trojkata ABC do pola trojkata CDE.

25. Dane s3 dwa okregi: okrag o srodku w punkcie O i promieniu 5 oraz okrag o $rodku w punkcie P
i promieniu 3. Odcinek OP ma dtugos¢ 16. Prosta AB jest styczna do tych okregdw w punktach A4 i
B. Ponadto prosta AB przecina odcinek OP w punkcie K (zobacz rysunek).

Oblicz dlugo$¢ odcinka |OK]|.

26. Dany jest tréjkat o bokach dhugosci: 2v/5, 3v/5, 4v/5. Wyznacz boki trojkata podobnego do danego
w skali k = +/5.




27. W trojkacie ABC punkt D lezy na boku BC, a punkt E lezy na boku AC. Odcinek DE jest
réwnolegty do boku AB, a ponadto |AE| = |DE| = 4, |AB| = 6 (zobacz rysunek).
C

Oblicz dtugos¢ odcinka |CE]|.

28. Trojkat ABC jest podobny do trojkata A'B’C’ w skali g, przy czym |AB| = glA’B’l. Wyznacz
stosunek pola trojkata ABC do pola trojkata A'B'C’.

29. Przedstawione na rysunku trojkaty ABC i PQR sa podobne.
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Oblicz dtugos¢ boku AB trojkata ABC.

30. Odcinki BC i DE sa rownolegle i |AE| = 4, |DE| = 3 (zobacz rysunek). Punkt D jest srodkiem
odcinka AB.

Oblicz dtugosé¢ odcinka BC.

31. W trojkacie EFG bok EF ma dtugo$é 21. Prosta rownolegta do boku EF przecina boki EG i FG
trojkata odpowiednio w punktach H oraz I (zobacz rysunek) w taki sposob, ze |HI| = 71 |GI| = 3.

Oblicz dtugos¢ odcinka F1.

32. Odcinki AB i DE sa rownolegte. Dhugosci odcinkéw CD, DE i AB s3 odpowiednio rowne 1, 3, 9.

Oblicz dtugos¢ odcinka AD.

33. Jezeli trojkaty ABC i A'B’C’ sa podobne, a ich pola sa, odpowiednio, réwne 25 cm? i 50 cm?.

Oblicz skale podobienstwa AAE :

34. Prostokat ABCD o przekatnej dtugosci 24/13 jest podobny do prostokata o bokach dugosci 2 i 3.
Oblicz obwod prostokata ABCD.




35. Pionowy stupek o wysokosci 90 cm rzuca cien o dlugosci 60 cm. W tej samej chwili stojaca obok
wieza rzuca cien o dlugosci 12 m. Jaka jest wysokos¢ wiezy?

36. Oblicz dlugosé odcinka AE wiedzac, ze AB || CD i |AB| = 6, |AC| = 4, |CD| = 8.
D

B

E A 1 C

37. Odcinki AB i CD sa rownolegte. Dhugosci odcinkéw AB, CD i AD sa podane na rysunku.

Oblicz dtugos¢ odcinka DE.

38. Odcinki BC i DE sa rownolegle. Dhugosci odcinkéw AC, CE i BC sa podane na rysunku.

Oblicz dtugos¢ odcinka DE.

39. Dany jest trojkat ABC, w ktorym |AB| = 6, |AC| = 4 oraz |«<CAB| = 60° (zobacz rysunek).
C

A
a) Oblicz pole trojkata ABC
b) Oblicz diugos¢ boku BC trojkata ABC

40. Dany jest trojkat ABC, w ktorym |AB| = 11, |BC| = 12 oraz |*ABC| = 60° (zobacz rysunek).
P

a) Oblicz pole trojkata ABC.
b) Sprawdz czy trojkat ABC jest rownoramienny.

41. Dany jest trojkat ABC, w ktorym |AB| = 5, |AC| = 2 oraz cos|<BAC| = % Oblicz dtugo$é boku
BC tego trojkata.

42. Dany jest rownolegtobok o bokach dhugosci 3 i 4 oraz o kacie migdzy nimi o mierze 120°. Oblicz
pole tego rownolegloboku.

43. W rombie o boku dtugosci 6v/2 kat rozwarty ma miare 150°. Oblicz iloczyn dtugosci przekatnych
tego rombu.




44. Pole réwnolegtoboku ABCD jest réwne 40+/6. Bok AD tego réwnolegtoboku ma dhugos¢ 10, a
kat ABC réwnolegloboku ma miare 135° (zobacz rysunek).
D c
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A
Oblicz dtugo$¢ boku AB.

45. Dany jest trojkat, ktorego katy maja miary 30°, 45%0raz 105°. Dtugosci bokow trojkata, lezacych
naprzeciwko tych katow sg rowne — odpowiednio — a, b oraz ¢ (zobacz rysunek).

Zapisz pole trojkata za pomoca zmiennych a, b oraz c.

46. W rombie ABCD dtuzsza przekatna AC ma dhugo$é 12 i tworzy z bokiem AB kat o mierze 30°

(zobacz rysunek).
.

Oblicz pole rombu ABCD.

47. Dany jest trojkat ABC, w ktorym |AB| = 6, |BC| = 5, |AC| = 10.
a) Oblicz cosinus kata ABC.
b) Sprawdz czy trojkat jest rozwartokatny.

48. Odcinki AC i BD przecinaja sie w punkcie 0. Ponadto |AD| = 4 i |0D| = |BC| = 6. Katy ODA i
BCO sa proste (zobacz rysunek).

6

B
Oblicz dhugos¢ odcinka OC.

49. Dany jest szesciokat foremny ABCDEF o polu rownym 6+/3 (zobacz rysunek).
E D

a) Oblicz pole trojkata ABE.
b) Oblicz diugos¢ odcinka AE.

50. Pole prostokata jest rowne 16, a przekatne tego prostokata przecinaja si¢ pod katem ostrym a,
takim, ze sina = 0,2. Oblicz dlugos$¢ przekatnej tego prostokata.




51. Dany jest trapez ABCD, w ktorym AB || CD oraz przekatne AC i BD przecinaja si¢ w punkcie O
(zobacz rysunek). Wysokosc¢ tego trapezu jest rowna 12. Obwod trojkata ABO jest rowny 39, a
obwad trojkata CDO jest rowny 13,

A
Oblicz wysokos$¢ trojkata ABO poprowadzona z punktu 0.

52. Oblicz pole rombu o obwodzie 20 i kacie rozwartym 120°.

53. W trojkacie miary katow sa rowne: @, 4a, & + 30° . oblicz miare najwigkszego kata tego trojkata.

54. Naboku BC kwadratu ABCD (na zewnatrz) zbudowano tréjkat rtownoboczny BEC (zobacz
rysunek).
D C

A B
Oblicz miar¢ kata DEC.

55. Wysokos¢ trojkata rownobocznego jest rowna 6+/3. Oblicz pole tego trojkata.

56. Boki réwnolegtoboku maja dhugosci 6 i 10, a kat rozwarty miedzy tymi bokami ma miarg 120°.
Oblicz pole tego rownolegtoboku.

57. Dany jest trojkat prostokatny ABC 0 bokach |AC| = 24, |BC| = 10, |AB| = 26. Dwusieczne
katow tego trojkata przecinajg sie w punkcie P (zobacz rysunek).
B

‘D 26
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C 24 A

Oblicz odlegto$¢ x punktu P od przeciwprostokatnej AB.

58. W pewnym tréjkacie rownoramiennym najwickszy kat ma miare 120°, a najdtuzszy bok ma
pewny ) y g y i y

dhugos¢ 12 (zobacz rysunek).

12

Wyznacz najkrétsza wysoko$¢ tego trojkata.

59. Przyprostokatna AC trojkata prostokatnego ABC ma dtugoéé¢ 8 oraz tga = é (zobacz rysunek).
B

. (8]

c 8 A

Oblicz pole tego trojkata.

60. Pole pewnego trojkata rownobocznego jest rowne %5. Oblicz obwod tego trojkata.

61. W trapezie rownoramiennym ABCD podstawy AB i CD maja dtugosci rowne odpowiednio a i b
(przy czym a > b). Miara kata ostrego trapezu jest rowna 30°. Oblicz wysoko$¢ tego trapezu.




62. Przyprostokatna AC trojkata prostokatnego ABC ma dtugo$é 6, a wysokos$¢ CD dzieli go na dwa
takie trojkaty ADC i CDB, ze pole trojkata ADC jest 4 razy wigksze od pola trojkata CDB (zobacz
rysunek).

B

C 6 A
Oblicz przyprostokatna BC trojkata prostokatnego ABC.

63. Pole trojkata rownoramiennego jest rowne 25+v/2. Miara kata miedzy ramionami tego tréjkata jest
rowna 45°. Oblicz dlugo$é ramion tego trojkata.

64. Pole prostokata ABCD jest rowne 90. Na bokach AB i CD wybrano - odpowiednio - punkty P i R,

. . |AP CR 3
takie, ze 14P] _ 1CR] _3 (zobacz rysunek).
|PB| |RD| 2
D R C
A P B

Oblicz pole czworokata APCR.

65. Dany jest romb o boku dtugosci 4 i kacie rozwartym 150°. Oblicz pole tego rombu.

66. Roznica miar dwoch sasiednich katow wewnetrznych rownolegtoboku jest rowna 80°. Oblicz
miare¢ kata rozwartego tego rownolegloboku.

67. Oblicz pole trojkata o bokach dtugosci 4 oraz 9 i kacie migdzy nimi o mierze 60°.

68. Dtugosci bokow trapezu rownoramiennego sa rowne 12,13, 2, 13.

Oblicz wysoko$¢ h trapezu.

69. Miara katow pewnego czworokata pozostaja w stosunku 2 : 3 : 3 : 4. Oblicz miare najmniejszego
kata tego czworokata.

70. Dany jest trapez prostokatny KLMN, podstawy maja dtugosci |[KL| = a, [MN| = b, a > b. Kat
KLM ma miare 60°. Oblicz dtugo$¢ ramienia LM tego trapezu.
N b M

K a L

71. Dany jest trojkat rownoboczny, ktorego pole jest rowne 6+/3. Oblicz dlugos¢ boku tego trojkata.

72. Oblicz pole trojkata prostokatnego ABC, przedstawionego na rysunku
C

A B

73. Przekgtne rownolegtoboku maja dtugosci 4 i 8, a kat miedzy tymi przekatnymi ma miarg 30°.
Oblicz pole tego rownolegtoboku.

74. Kazde z ramion trojkata rownoramiennego ma dhugo$¢ 20. Kat zawarty miedzy ramionami tego
trojkata ma miare 150°. Oblicz pole tego trojkata.




75. Punkty D i E sa $rodkami przyprostokatnych AC i BC trdjkata prostokatnego ABC. Punkty F i G
leza na przeciwprostokatnej AB tak, ze odcinki DF i EG sa do niej prostopadte (zobacz rysunek).
Pole trojkata BGE jest rowne 1, a pole trojkata AFD jest rowne 4.

B
G

E F

C D A
Oblicz pole trojkata ABC.

76. Z odcinkéw o dtugosciach: 5,2a + 1, a — 1 mozna zbudowaé trojkat rownoramienny. Podaj
dhugos¢ a.

77. Oblicz pole rombu o bokach 6 i kacie rozwartym 150°.

78. Dtugosci bokow trojkata sa liczbami catkowitymi. Jeden bok ma 7 cm, a drugi ma 2 cm. Jaka
dlugo$¢ moze mie¢ trzeci bok tego trojkata.

79. Boki trojkata maja dtugosci 20 i 12, a kat migdzy tymi bokami ma miare 120°. Oblicz pole tego
trojkata.

80. Dany jest trojkat rownoramienny, w ktorym ramie o dtugosci 20 tworzy z podstawa kat 67,5°.
Oblicz pole tego trojkata.

81. Na planie miasta, narysowanym w skali 1 : 20 000, park jest prostokatem o bokach 2 cm i 5 cm.
Oblicz rzeczywista powierzchnig tego parku.

82. W trapezie KLMN, w ktorym KL || MN, kat LKN jest prosty (zobacz rysunek) oraz dane sa:

IMN| = 3, |[KN| = 43, |<KLM| = 60°. Oblicz pole tego trapezu.
N M

K L

83. Oblicz wysokos¢ trapezu rownoramiennego o kacie ostrym 60° i ramieniu dtugosci 2v/3.

84. Najdtuzsza przekatna szesciokata foremnego ma dhugo$é 8. Oblicz pole kota opisanego na tym
sze$ciokacie.

85. Oblicz pole rownolegtoboku o bokach dhugosci 4 i 12 oraz kacie ostrym 30°.

86. Z prostokata ABCD o obwodzie 30 wycicto trojkat rownoboczny AOD o obwodzie 15 (tak jak na
rysunku). Oblicz obwodd zacieniowanej figury.
D C

A B

87. Latawiec ma wymiary podane na rysunku. Oblicz powierzchnie zacieniowanego trojkata.

88. Kosinus kata ostrego rombu jest rowny \/75, bok rombu ma dlugo$¢ 3. Oblicz pole tego rombu.




89. Pole prostokata jest rowne 40. Stosunek dtugosci jego bokow jest rowny 2 : 5. Oblicz dlugo$é
dhuzszego boku tego prostokata.

90. Dany jest romb o boku dtugosci 4 i kacie ostrym 60°. Oblicz pole tego rombu.

91. Oblicz wysokos¢ rombu o boku dtugosci 6 i kacie ostrym 60°,

92. Drut o dlugosci 27 m pocigto na trzy czesci, ktorych stosunek dtugosci jest rowny 2 : 3 : 4. Jaka
dlugos$¢ ma najkrotsza z tych czesci?

93. Dane sa trojkat rownoramienny ABC, w ktorym |AC| = |BC| i |<ACB| = 45°, oraz kwadrat
DEFG o polu rownym 1. Wierzchotki E i F kwadratu lezg na ramieniu BC danego trojkata,
wierzchotek G lezy na ramieniu AC, a wierzchotek D lezy na podstawie AB trojkata (zobacz
rysunek).

a) Oblicz miare kata AGD.
b) Oblicz réznice |AG| — |BE].

94. Dtugoséé¢ ramienia BC trapezu prostokatnego jest dwa razy wigksza od réznicy dhugosci jego

podstaw. Oblicz miar¢ kata ABC.
C
B

D

A

95. Dany jest trojkat KLM, w ktorym |[KM| = a oraz |LM| = b. Dwusieczna kata LMK przecina bok
KL w punkcie N (zobacz rysunek).
M

JARN

K N L
Wykaz, ze stosunek pola trojkata KNM do pola trojkata NLM jest rowny ;a.

96. W trapezie prostokatnym ABCD dtuzsza podstawa AB ma dtugosé¢ 7,5. Krotsza przekatna AC ma

dlugos¢ rowng 6 1 dzieli trapez na dwa trojkaty prostokatne (zobacz rysunek).
D C
[+

6

Oblicz pole trapezu ABCD.

97. Bok kwadratu ABCD ma dtugo$é rowna 12. Punkt S jest $rodkiem boku BC tego kwadratu. Na
odcinku AS lezy punkt P taki, ze odcinek BP jest prostopadty do odcinka AS. Oblicz dtugos¢
odcinka BP.

98. Trojkaty prostokatne T; i T, sa podobne. Przyprostokatne trojkata T; maja dtugosci 5 i 12.
Przeciwprostokatna trojkata T, ma dtugos$¢ 26. Oblicz pole trojkata T,

99

100. Podstawy trapezu prostokatnego ABCD majg dtugos$ci: |AB| = 12 oraz |CD| = 6.
Wysokos$¢ AD tego trapezu ma dhugos¢ 24. Na odcinku AD lezy punkt E taki, ze |XBEA| =
|«CED| (zobacz rysunek).




Oblicz dtugos¢ odcinka BE.

101. Dany jest trapez rownoramienny ABCD, w ktorym podstawa CD ma dtugos¢ 6, rami¢ AD
ma dtugo$é 4, a katy BAD oraz ABC maja miare 60° (zobacz rysunek).
6 C

60°
B

Oblicz pole tego trapezu.

102. Odcinki AD i BC przecinajg si¢ w punkcie O. W trojkatach ABO i ODC zachodza zwiazki:
|[AO| =5, |BO| = 3, |0C| = 10, |[<0AB| = |20CD| (zobacz rysunek).
D

B 3
A
Oblicz dlugos¢ boku 0D trojkata ODC.
103. Przekatne rownolegtoboku ABCD majg dtugosci: |AC| = 16 oraz |BD| = 12. Wierzchotki

E,F,G oraz H rombu EFGH leza na bokach rownolegtoboku ABCD (zobacz rysunek). Boki tego
rombu sg rownolegle do przekatnych réwnolegtoboku.
c

A
Oblicz dtugo$¢ boku rombu EFGH.

104. Dany jest trojkat rownoboczny ABC o boku dtugosci 24. Punkt E lezy na boku AB, a punkt
F —na boku BC tego trojkata. Odcinek EF jest rownolegly do boku AC i przechodzi przez $rodek S
wysokosci CD trojkata ABC (zobacz rysunek). Oblicz dtugo$¢ odcinka EF.




105. Dany jest trojkat ABC, w ktorym |AC| = 4, |AB| = 3, cos|«BAC| = %. Oblicz pole trojkata
ABC.

106. Dany jest trojkat ABC o bokach dtugosci 6, 7 oraz 8. Oblicz cosinus najwigkszego kata
tego trojkata.

107. Dany jest trapez prostokatny ABCD. Podstawa AB tego trapezu jest rowna 26, a rami¢ BC
ma dtugos¢ 24. Przekatna AC tego trapezu jest prostopadta do ramienia BC (zobacz rysunek).
Oblicz dtugos¢ ramienia AD.

D C
24
A 26 B
108. Dany jest trojkat rownoramienny ABC, w ktérym |AC| = |BC|. Dwusieczna kata

BAC przecina bok BC w takim punkcie D, ze trojkaty ABC i BDA sa podobne (zobacz rysunek).

Oblicz miar¢ kata BAC.
C

A B

109. W tréjkacie ABC boki BC i AC sa rownej dtugosci. Prosta k jest prostopadta do podstawy

AB tego trojkata i przecina boki AB oraz BC w punktach — odpowiednio — D i E. Pole czworokata

ADEC jest 17 razy wigksze od pola trojkata BED. Oblicz %.

110. Dany jest czworokat ABCD, w ktorym |BC| = |CD| = |AD| = 13 (zobacz rysunek).
Przekatna BD tego czworokata ma dtugos¢ 10 i jest prostopadta do boku AD. Oblicz pole
czworokata ABCD.

A 13 D
13
C‘
13
B
111. Dany jest trojkat rownoramienny ABC, w ktorym podstawa AB ma dtugo$¢ 12, a kazde z
ramion AC i BC ma dtugos$¢ rowna 10. Punkt D jest srodkiem ramienia BC (zobacz rysunek).
C
10 p 10
A 12 B
Oblicz sinus kata a, jaki srodkowa AD tworzy z ramieniem AC trojkata ABC.
112. Trojkat rownoboczny ABC ma pole rowne 9+/3. Prosta rownolegta do boku BC przecina

boki AB i AC — odpowiednio —w punktach K i L. Trojkaty ABC i AKL sg podobne, a stosunek
dtugosci bokdw tych trojkatow jest rowny % Oblicz dlugos¢ boku trojkata AKL.

113. Srodek okregu lezy w odlegtosci 10 cm od cigciwy tego okregu. Dhugo$é tej cieciwy jest o
22 cm wigksza od promienia tego okregu. Oblicz promien tego okrggu.




114. Dany jest trojkat rozwartokatny ABC, w ktorym ACB ma miare 120°. Ponadto wiadomo,
ze |BC| = 10 i |[AB| = 10+/7 (zobacz rysunek). Oblicz dtugos¢ trzeciego boku trojkata ABC.
B

10v/7
10
120°
C A

115. W trapezie prostokatnym ABCD dtuzsza podstawa AB ma dtugos¢ 8. Przekatna AC tego
trapezu ma dtugo$é 4 i tworzy z krotsza podstawg trapezu kat o mierze 30° (zobacz rysunek).
Oblicz dtugos¢ przekatnej BD tego trapezu.

D C
30°
4
A 3 B
116. W trojkacie prostokatnym ACB przyprostokatna AC ma dtugos$¢ 5, a promien okrggu
wpisanego w ten trojkat jest rowny 2. Oblicz pole trojkata ACB.
117. Ramig trapezu réwnoramiennego ABCD ma dtugo$¢ v 26. Przekatne w tym trapezie sa
prostopadte, a punkt ich przeciecia dzieli je w stosunku 2 : 3. Oblicz pole tego trapezu.
118. W trojkacie ABC dane sg dtugosci bokéw |AB| = 1511 |AC| = 12 oraz cosa = g, gdzie

a = «BAC. Na bokach AB i AC tego trojkata obrano punkty odpowiednio D i E takie, ze |BD| =
2|AD| i |AE| = 2|CE] (zobacz rysunek).

Oblicz pole
a) trojkata ADE
b) czworokata BCED.

119. Dany jest trojkat prostokatny ABC. Na przyprostokatnych AC i AB tego trojkata obrano
odpowiednio punkty D i G. Na przeciwprostokatnej BC wyznaczono punkty E i F takie, ze
|<DEC| = |«BGF| = 90°(zobacz rysunek). Wykaz, ze trojkat CDE jest podobny do trojkata FBG.

C

D

A'- G. B
120. Kat CAB trojkata prostokatnego ACB ma miare 30°. Pole kwadratu DEFG, wpisanego w

ten trojkat (zobacz rysunek), jest rowne 4. Oblicz pole trojkata ACB.
B
F
E
G
30°

C D A

121. Jeden z katow trojkata jest trzy razy wigkszy od mniejszego z dwoch pozostatych katow,

ktore roznig sie 0 50°. Oblicz katy tego trojkata.

122. Podstawy trapezu prostokatnego maja dtugos¢ 6 i 10 oraz tangens kata ostrego jest rowny
3. Oblicz pole tego trapezu.




123. W trapezie prostokatnym krotsza przekatna dzieli go na trojkat prostokatny i trojkat
roéwnoboczny. Duzsza podstawa trapezu jest rowna 6. Oblicz obwdd tego trapezu.

124. Dany jest trojkat, ktorego dwa boki majg dtugosci 8 cm i 12 cm, kat zawarty migdzy tymi
bokami ma miare 120°. Oblicz dtugo$¢ promienia okregu opisanego na tym trojkacie.
125. W trojkacie ABC dane sg dtugosci dwoch bokéw |AB| = 12, |BC| = 8 oraz miara kata

|<ABC| = 60°. Oblicz dlugoé¢ srodkowej tego trojkata, poprowadzonej z wierzchotka A.

126. Wierzchotki 4 i C trojkata ABC leza na okregu o promieniu r. Srodek S tego okregu lezy
na boku AB tego trojkata (zobacz rysunek ponizej). Diugosci bokow AB i AC sa rowne

odpowiednio |AB| = 3r oraz |AC| = +/3r.
C‘

Oblicz miary wszystkich katow trojkata ABC.

127. Dany jest tréjkat ABC. Na boku AB tego tréjkata wybrano punkt D, taki, ze |AD| = 7 |AB],

a na boku BC wybrano taki punkt E, ze |BE| = % |BC| (zobacz rysunek ponizej). Pole trojkata ABC

jest rowne 20.
c

A D B
Oblicz pole trojkata DBE.

128. Dany jest prostokat ABCD, w ktorym |AD| = 2. Kat BDA ma miar¢ a, taka, ze tga = 2.
Przekatna BD i prosta przechodzaca przez wierzchotek C prostopadta do BD przecinajg si¢ w
punkcie E (zobacz rysunek).

D C
B
A B
Oblicz dtugo$¢ odcinka |CE].
129. Proste k i | przecinaja si¢ w punkcie A. Proste m,n i s sa do siebie rownolegle i przecinaja

obie proste k i [ w punktach B,C, D, E, F, G (zobacz rysunek ponizej), w taki sposob, ze:
|[BC| =30, |CD|=20, |GF|=21

l

Oblicz dtugos¢ odcinka FE.

130. W tréjkacie rownoramiennym ABC, w ktorym |AC| = |BC| = 10 cm, wysokos$¢
poprowadzona z wierzchotka C jest rdwna 5 cm. Oblicz miary katow tego trojkata. Odpowiedz
podaj w stopniach.




131. Punkt D lezy na boku BC trojkata rbwnoramiennego ABC, w ktorym |AC| = |BC].
Odcinek |AD| dzieli trojkat ABC na dwa trojkaty rownoramienne w taki sposob, ze |AB| = |AD| =
|CD| (patrz rysunek). Oblicz miary katow trojkata ABC.

C

D
A B
132. Oblicz pole trojkata rownoramiennego ABC, w ktorym |AB| = 24 i |AC| = |BC| = 13.
133. Liczby 4,10, ¢ sa dlugo$ciami bokow trojkata rownoramiennego. Oblicz c.
134. Liczby 6,10, ¢ sa dlugosciami bokéw trojkata rownoramiennego. Oblicz c.
135. Liczby 6,10, ¢ sa dlugosciami bokow trojkata prostokatnego. Oblicz c.
136. Obwadd czworokata wypuklego ABCD jest rowny 50 cm. Obwod trojkata ABD jest rowny
46 cm, a obwod trojkata BCD jest rowny 36 cm. Oblicz dtugos¢ przekatnej BD.
137. Dany jest trojkat prostokatny ABC, w ktorym |BC| = 30, |AC| = 40, |[AB| = 50. Punkt W

jest srodkiem okregu wpisanego w ten trojkat. Okrag wpisany w trojkat ABC jest styczny do boku
AB w punkcie M. Oblicz dlugos¢ odcinka CM.

A

138. Na zewnatrz trojkata prostokatnego ABC, w ktorym |XACB| = 90° oraz |AC| = 5, |BC| =
12 zbudowano kwadrat ACDE (patrz rysunek). Punkt H lezy na prostej AB i kat |<EHA| = 90°.
Oblicz pole trojkata HAE.

H A B

139. Dany jest trapez rownoramienny ABCD 0 podstawach AB i CD, gdzie |AB| > |CD|. Kat
ostry tego trapezu ma miare 60°, a przekatna jest prostopadla do ramienia, ktorego dtugo$¢ jest
réwna 6. Oba ramiona tego trapezu przedtuzono, otrzymujgc trapez DCFG podobny do trapezu
ABCD (zobacz rysunek).

Oblicz pole trapezu DCFG.




