
17.2. Planimetria (2). Okrąg i koło. 

Zadania: 

1. Punkty 𝐴, 𝐵, 𝐶 oraz 𝐷 leżą na okręgu o środku w punkcie 𝑆. Odcinek 𝐵𝐷 jest średnicą tego okręgu 

oraz |𝐴𝐵𝐷| = 180. Punkt 𝐷 leży na krótszym łuku 𝐶𝐴 (zobacz rysunek). 

 
Znajdź miarę kąta 𝐵𝐶𝐴. 

2. Punkty 𝐴, 𝐵, 𝐶 oraz 𝐷 leżą na okręgu o środku w punkcie 𝑂. Punkt 𝐵 leży na krótszym łuku 𝐴𝐶. 

Kąt 𝐶𝐷𝐴 ma miarę 500, a kąt 𝐶𝑂𝐵 ma miarę 300 (zobacz rysunek). 

 
Znajdź miarę kąta 𝐵𝑂𝐴. 

3. Punkty 𝐴, 𝐵, 𝐶 oraz 𝐷 leżą na okręgu o środku w punkcie 𝑂. Punkt 𝐾 jest punktem przecięcia 

cięciwy 𝐴𝐶 i średnicy 𝐵𝐷. Kąt 𝐶𝑂𝐵 jest prosty, a kąt 𝐴𝐾𝐷 ma miarę 780 (zobacz rysunek). 

 
Znajdź miarę kąta 𝐵𝐷𝐴. 

4. Punkty 𝐴, 𝐵, 𝐶 oraz 𝐷 leżą na okręgu o środku w punkcie 𝑆 i o promieniu 36. Punkt 𝑆 leży na 

odcinku 𝐵𝐷. Kąt 𝐵𝐷𝐴 ma miarę 400, a kąt 𝐷𝐵𝐶 ma miarę 650 (zobacz rysunek). 

 
a) Znajdź miarę kąta 𝐵𝑆𝐴. 

b) Oblicz długość łuku 𝐵𝐶. 

5. W okręgu 𝑂 kąt środkowy 𝛽 oraz kąt wpisany 𝛼 są oparte na tym samym łuku. Kąt 𝛽 ma miarę o 

400 większą od kąta 𝛼. Wyznacz miarę kąta 𝛽. 



6. Na dziesięciokącie foremnym 𝐴𝐵𝐶𝐷𝐸𝐹𝐺𝐻𝐼𝐽 opisano okrąg o środku w punkcie 𝑆 (zobacz 

rysunek). 

 
Znajdź miarę kąta 𝐴𝐺𝐷. 

7. Punkty 𝐴, 𝐵 oraz 𝐶 leżą na okręgu o środku w punkcie 𝑂. Miara kąta 𝐵𝐶𝐴 jest równa 500 (zobacz 

rysunek). 

 
Znajdź miarę kąta 𝐴𝐵𝑂. 

8. Dany jest okrąg o środku w punkcie 𝑆 i promieniu 6. Miara kąta wpisanego 𝐴𝐶𝐵 jest równa 600 

(zobacz rysunek). 

 
Znajdź długość łuku 𝐴𝐵, na którym oparty jest kąt wpisany 𝐴𝐶𝐵. 

9.   Punkty 𝐾, 𝐿 oraz 𝑀 leżą na okręgu o środku w punkcie 𝑆. Miara kąta 𝐾𝑆𝑀 jest równa 1600 

(zobacz rysunek). 

 
Znajdź miarę kąta 𝐾𝐿𝑀. 

10.   Na trójkącie ostrokątnym 𝐴𝐵𝐶 opisano okrąg o środku 𝑂. Miara kąta 𝐴𝐵𝐶 jest równa 650. 

Wyznacz miarę kąta 𝐴𝐶𝑂. 

11.   Miara kąta wpisanego w okrąg jest o 200 mniejsza od miary kąta środkowego opartego na tym 

samym łuku. Wyznacz miarę kąta wpisanego. 

12.   Wyznacz miarę kąta środkowego opartego na łuku, którego długość jest równa 
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 długości okręgu. 

13.   Kąt środkowy i kąt wpisany są oparte na tym samym łuku. Suma ich miar jest równa 1800. Jaka 

jest miara kąta środkowego? 

14.   Koło ma promień równy 3. Oblicz obwód wycinka tego koła o kącie środkowym 300. 



15.   Punkty 𝐴, 𝐵 oraz 𝐶 leżą na okręgu o środku w punkcie 𝑆. Długość łuku 𝐴𝐵, na którym jest oparty 

kąt wpisany 𝐴𝐶𝐵, jest równa 
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 długości okręgu (zobacz rysunek). 

 
Znajdź miarę kąta 𝐴𝐶𝐵. 

16.   W trójkącie 𝐴𝐵𝐶, wpisanym w okrąg o środku w punkcie 𝑆, kąt 𝐴𝐶𝐵 ma miarę 420 (zobacz 

rysunek). 

 
Znajdź miarę kąta 𝐴𝐶𝐵. 

17.   Na łukach 𝐴𝐵 i 𝐶𝐷 okręgu są oparte kąty wpisane 𝐴𝐷𝐵 i 𝐷𝐵𝐶, takie, że |𝐴𝐷𝐵| = 200 i |𝐷𝐵𝐶| =
400 (zobacz rysunek). Cięciwy 𝐴𝐶 i 𝐵𝐷 przecinają się w punkcie 𝐾. 

 
Znajdź miarę kąta 𝐷𝐾𝐶. 

18.   Punkty 𝐴, 𝐵, 𝐶 leżą na okręgu o środku w punkcie 𝑂. Kąt 𝐴𝐶𝑂 ma miarę 700 (zobacz rysunek). 

 
Znajdź miarę kąta 𝐴𝐵𝐶. 

19.   W romb o boku 2√3 i kącie 600 wpisano okrąg. Oblicz promień tego okręgu. 

20.   Pole koła opisanego na trójkącie równobocznym jest równe 
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𝜋3. Oblicz długość boku tego 

trójkąta. 

21.   Promień okręgu opisanego na trójkącie równobocznym jest równy 8. Oblicz wysokość tego 

trójkąta. 

22.   Na trójkącie prostokątnym, którego przyprostokątne mają długości 12 i 9, opisano okrąg. 

Wyznacz promień tego okręgu. 



23.   Odcinek 𝐴𝐵 jest średnicą okręgu o środku w punkcie 𝑂 i promieniu 𝑟 = 8 (zobacz rysunek). 

Cięciwa 𝐴𝐶 ma długość 8√3. 

 
Znajdź miarę kąta 𝐵𝐴𝐶. 

24.   Punkty 𝐴 oraz 𝐵 leżą na okręgu o środku 𝑂. Proste 𝑘 i 𝑙 są styczne do tego okręgu w punktach – 

odpowiednio – 𝐴 i 𝐵. Te proste przecinają się w punkcie 𝑆 i tworzą kąt o mierze 760 (zobacz 

rysunek). 

 
Znajdź miarę kąta 𝑂𝐵𝐴. 

25.   Punkty 𝐴, 𝐵, 𝐶 leżą na okręgu o środku 𝑂 (zobacz rysunek). Ponadto |𝐴𝑂𝐶| = 1300 oraz 

|𝐵𝑂𝐴| = 1100. 

 
Znajdź miarę kąta 𝐵𝐴𝐶. 

26.   Punkty 𝐴, 𝐵 oraz 𝐶 leżą na okręgu o środku w punkcie 𝑂. Kąt 𝐴𝐵𝑂 ma miarę 400, a kąt 𝑂𝐵𝐶 ma 

miarę 100 (zobacz rysunek). 

 
Znajdź miarę kąta 𝐴𝐶𝑂. 

27.   Dane są dwa okręgi o promieniach 10 i 15. Mniejszy okrąg przechodzi przez środek większego 

okręgu. Oblicz odległość między środkami tych okręgów. 

28.   Dany jest trójkąt prostokątny o przyprostokątnych 5 i 12. Oblicz promień okręgu opisanego na 

tym trójkącie. 

29.   Dane są dwa okręgi o promieniach 12 i 17. Mniejszy okrąg przechodzi przez środek większego 

okręgu. Oblicz odległość między środkami tych okręgów. 

30.   Okrąg opisany na kwadracie ma promień 4. Oblicz długość boku tego kwadratu. 

31.   Okrąg opisany na trójkącie równobocznym ma promień 12. Oblicz wysokość tego trójkąta. 



32.   Wierzchołki 𝐴, 𝐵, 𝐶 czworokąta 𝐴𝐵𝑆𝐶 leżą na okręgu o środku 𝑆. Kąt 𝐴𝐵𝑆 ma miarę 400 (zobacz 

rysunek), a przekątna 𝐵𝐶 jest dwusieczną tego kąta. 

 
Znajdź miarę kąta 𝐴𝑆𝐶. 

33.   Punkty 𝐴, 𝐵, 𝐶 leżą na okręgu o środku 𝑆. Punkt 𝐷 jest punktem przecięcia cięciwy 𝐴𝐶 i średnicy 

okręgu poprowadzonej z punktu 𝐵. Miara kąta 𝐵𝑆𝐶 jest równa 𝛼, a miara kąta 𝐴𝐷𝐵 jest równa 𝛾 

(zobacz rysunek). 

 
Znajdź miarę kąta 𝐴𝐵𝐷. 

34.   Punkty 𝐴, 𝐵, 𝑃 leżą na okręgu o środku 𝑆 i promieniu 6. Czworokąt 𝐴𝑆𝐵𝑃 jest rombem, w którym 

kąt ostry 𝑃𝐴𝑆 ma miarę 600 (zobacz rysunek). 

 
Oblicz pole zakreskowanej figury. 

35.   Na okręgu o środku w punkcie 𝑂 leżą punkty 𝐴, 𝐵 oraz 𝐶. Odcinek 𝐴𝐶 jest średnicą tego okręgu, a 

kąt środkowy 𝐴𝑂𝐵 ma miarę 820 (zobacz rysunek). 

 
Znajdź miarę kąta 𝑂𝐵𝐶. 

36.   Dane są okrąg i prosta styczna do tego okręgu w punkcie 𝐴. Punkty 𝐵 i 𝐶 są położone na okręgu 

tak, że 𝐵𝐶 jest jego średnicą. Cięciwa 𝐴𝐵 tworzy ze styczną kąt o mierze 400 (zobacz rysunek). 

 
Znajdź miarę kąta 𝐴𝐵𝐶. 

37.   Oblicz pole kwadratu wpisanego w okrąg o promieniu 4 cm. 

38.   W okrąg 𝑂 o promieniu 9√3 wpisano trójkąt równoboczny 𝑇. Oblicz długość boku trójkąta 𝑇. 



39.   Punkty 𝐴, 𝐵, 𝐶 i 𝐷 leżą na okręgu o środku 𝑆. Miary kątów 𝑆𝐵𝐶, 𝐵𝐶𝐷, 𝐶𝐷𝐴 są równe 

odpowiednio: |𝑆𝐵𝐶| = 600, |𝐵𝐶𝐷| = 1100, |𝐶𝐷𝐴| = 900 (zobacz rysunek). 

 
Znajdź miarę kąta 𝐷𝐴𝑆. 

40.   Trójkąt 𝐴𝐵𝐶 jest wpisany w okrąg o środku 𝑂. Miara kąta 𝐶𝐴𝑂 jest równa 700 (zobacz rysunek).  

 
Znajdź miarę kąta 𝐴𝐵𝐶. 

41.   Punkty 𝐴, 𝐵, 𝐶, 𝐷 leżą na okręgu o środku w punkcie 𝑂. Kąt środkowy 𝐷𝑂𝐶 ma miarę 1180 

(zobacz rysunek). 

 
Znajdź miarę kąta 𝐴𝐵𝐶. 

42.   Na okręgu o środku w punkcie 𝑂 wybrano trzy punkty 𝐴, 𝐵, 𝐶 tak, że |𝐴𝐵𝑂| = 700, |𝑂𝐴𝐶| =
250. Cięciwa 𝐴𝐶 przecina promień 𝑂𝐵 (zobacz rysunek).  

 
Znajdź miarę kąta 𝑂𝐵𝐶. 

43.   Punkty 𝐷 i 𝐸 leżą na okręgu opisanym na trójkącie równobocznym 𝐴𝐵𝐶 (zobacz rysunek). 

Odcinek 𝐶𝐷 jest średnicą tego okręgu.  

 
Znajdź miarę kąta wpisanego 𝐷𝐸𝐵. 

44.   Na trójkącie o bokach długości √7, √8, √15 opisano okrąg. Oblicz promień tego okręgu. 



45.   Dany jest okrąg o środku 𝑆. Punkty 𝐾, 𝐿 i 𝑀 leżą na tym okręgu. Na łuku 𝐾𝐿 tego okręgu są 

oparte kąty 𝐾𝑆𝐿 i 𝐾𝑀𝐿 (zobacz rysunek), których miary 𝛼 i 𝛽 spełniają warunek 𝛼 + 𝛽 = 1140. 

 
Znajdź miarę kąta 𝛽. 

46.   Dany jest okrąg o środku 𝑆. Punkty 𝐾, 𝐿, 𝑀 leżą na tym okręgu. Na łuku 𝐾𝐿 tego okręgu są oparte 

kąty 𝐾𝑆𝐿 i 𝐾𝑀𝐿 (zobacz rysunek), których miary 𝛼 i 𝛽 spełniają warunek 𝛼 + 𝛽 = 1110. 

 
Znajdź miarę kąta 𝛼. 

47.   Na okręgu o środku w punkcie 𝑂 leżą punkty 𝐴, 𝐵 i 𝐶 (zobacz rysunek). Kąt 𝐴𝐵𝐶 ma miarę 1210, 

a kąt 𝐵𝑂𝐶 ma miarę 400. 

 
Znajdź miarę kąta 𝐴𝑂𝐵. 

48.   W okręgu o środku 𝑂 dany jest kąt wpisany 𝐴𝐵𝐶 o mierze 200 (patrz rysunek). 

 
Znajdź miarę kąta 𝐶𝐴𝑂. 

49.   Punkty 𝐴, 𝐵, 𝐶 i 𝐷 leżą na okręgu o środku 𝑆. Cięciwa 𝐶𝐷 przecina średnicę 𝐴𝐵 tego okręgu w 

punkcie 𝐸 tak, że |𝐵𝐸𝐶| = 1000. Kąt środkowy 𝐴𝑆𝐶 ma miarę 1100 (zobacz rysunek). 

 
Znajdź miarę kąta 𝐵𝐴𝐷. 

50.   Ostrokątny trójkąt równoramienny 𝐴𝐵𝐶 o podstawie 𝐴𝐵 jest wpisany w okrąg o środku 𝑆, przy 

czym kąt 𝑆𝐴𝐵 ma miarę 400. Oblicz miarę kąta 𝐶𝐴𝐵. 



51.   Dany jest trójkąt prostokątny 𝐴𝐵𝐶 o przeciwprostokątnej 𝐴𝐵, taki że sin ∢𝐵𝐴𝐶 = 0,3 i |𝐴𝐶| = 7. 

Oblicz pole koła opisanego na tym trójkącie. 

52.   Punkty 𝐴, 𝐵, 𝐶 i 𝐷 leżą na okręgu o środku 𝑂 (zobacz rysunek).  

 
Wyznacz miary zaznaczonych kątów 𝛼 i 𝛽. 

53.   Punkty 𝐴𝐵𝐶𝐷 leżą na okręgu o środku 𝑆 (zobacz rysunek).  

 
Wyznacz miarę kąta 𝐵𝐷𝐶. 

54.   W okręgu o środku 𝑂 dany jest kąt o mierze 500, zaznaczony na rysunku. 

 
Wyznacz miarę kąta 𝛼. 

55.   Na okręgu o środku 𝑆 leżą punkty 𝐴, 𝐵, 𝐶 i 𝐷. Odcinek 𝐴𝐵 jest średnicą tego okręgu. Kąt między 

tą średnicą a cięciwą 𝐴𝐶 jest równy 210 (zobacz rysunek). 

 
Wyznacz miarę kąta 𝛼 między cięciwami 𝐴𝐷 i 𝐶𝐷. 

56.   Punkty 𝐴, 𝐵 i 𝐶 leżą na okręgu o środku 𝑂 (zobacz rysunek).  

 
Wyznacz zaznaczony na rysunku wypukły kąt środkowy 𝐴𝑂𝐵. 

57.    
58.   Punkt 𝑂 jest środkiem okręgu (zobacz rysunek).  



 
Wyznacz miarę kąta 𝐿𝐾𝑀. 

59.   Punkt 𝑂 jest środkiem okręgu o średnicy 𝐴𝐵 (tak jak na rysunku).  

 
Wyznacz miarę kąta 𝛼. 

60.   Punkt 𝑂 jest środkiem okręgu.  

 
Wyznacz miarę kąta 𝛼 zaznaczonego na wysunku. 

61.   Średnice 𝐴𝐵 i 𝐶𝐷 okręgu o środku 𝑆 przecinają się pod kątem 500 (tak jak na rysunku). 

 
Wyznacz miarę kąta 𝛼. 

62.   Punkt O jest środkiem okręgu.  

 
Wyznacz miarę kąta 𝛼. 

63.   Punkty 𝐴, 𝐵 i 𝐶 leżą na okręgu o środku 𝑆 (zobacz rysunek).  



 
Wyznacz miarę zaznaczonego kąta wpisanego 𝐴𝐶𝐵. 

64.   Punkty 𝐴, 𝐵, 𝐶, 𝐷, 𝐸, 𝐹, 𝐺, 𝐻, 𝐼, 𝐽 dzielą okrąg o środku 𝑆 na dziesięć równych łuków.  

 
Oblicz miarę kąta wpisanego 𝐵𝐺𝐸 zaznaczonego na rysunku. 

65.   Punkty 𝐴, 𝐵, 𝐶 leżące na okręgu o środku 𝑆 są wierzchołkami trójkąta równobocznego.  

 
Wyznacz miarę zaznaczonego na rysunku kąta środkowego 𝐴𝑆𝐵. 

66.   Wyznacz miarę zaznaczonego na rysunku kąt 𝛼  

 

67.   Kąt między cięciwą 𝐴𝐵 a styczną do okręgu w punkcie 𝐴 (zobacz rysunek) ma miarę 𝛼 = 620.  

 
Wyznacz miarę kąta 𝛽. 

68.   Sześciokąt foremny wpisano w koło o promieniu 1 (zobacz rysunek). 

 
Oblicz pole zacieniowanej figury. 

69.   Dany jest trójkąt prostokątny o bokach długości 10, 24, 26 (zobacz rysunek). 



 
a) Oblicz długość promienia okręgu wpisanego w ten trójkąt. 

b) Oblicz długość promienia okręgu opisanego na tym trójkącie. 

70.   Odcinek 𝐴𝐵 jest średnicą okręgu o środku 𝑆. Prosta 𝑘 jest styczna do tego okręgu w punkcie 𝐴. 

Prosta 𝑙 przecina ten okrąg w punktach 𝐵 i 𝐶. Proste 𝑘 i 𝑙 przecinają się w punkcie 𝐷, przy czym 

|𝐵𝐶| = 4 i |𝐶𝐷| = 3 (zobacz rysunek) 

 
Oblicz odległość punktu 𝐴 od prostej 𝑙. 

71.   Dany jest kwadrat 𝐴𝐵𝐶𝐷 o boku długości 8. Z wierzchołka 𝐴 zakreślono koło o promieniu 

równym długości boku kwadratu (zobacz rysunek). 

 
Oblicz pole powierzchni części wspólnej koła i kwadratu. 

72.   Pole figury 𝐹1 złożonej z dwóch stycznych zewnętrznie kół o promieniach 1 i 3 jest równe polu 

figury 𝐹2 złożonej z dwóch stycznych zewnętrznie kół o promieniach długości 𝑟 (zobacz rysunek). 

 
Oblicz długość 𝑟 promienia. 

73.   Punkty 𝐵, 𝐶 i 𝐷 leżą na okręgu o środku 𝑆 i promieniu 𝑟. Punkt 𝐴 jest punktem wspólnym 

prostych 𝐵𝐶 i 𝑆𝐷, a odcinki 𝐴𝐵 i 𝑆𝐶 są równej długości. Miara kąta 𝐵𝐶𝑆 jest równa 340 (zobacz 

rysunek).  

 
Oblicz miarę kąta 𝛼. 

74.   Odcinek 𝐴𝐵 jest średnicą okręgu o środku 𝑂 i promieniu 𝑟. Na tym okręgu wybrano punkt 𝐶, taki, 

że |𝑂𝐵| = |𝐵𝐶| (zobacz rysunek). 



 
Oblicz pole trójkąta 𝐴𝑂𝐶. 

75.   Okręgi o promieniach 3 i 4 są styczne zewnętrznie. Prosta styczna do okręgu o promieniu 4 w 

punkcie 𝑃 przechodzi przez środek okręgu o promieniu 3 (zobacz rysunek). 

 
Oblicz pole trójkąta, którego wierzchołkami są środki okręgów i punkt styczności 𝑃. 

76.   Dany jest okrąg 𝑂 o środku w punkcie 𝑆. Średnica 𝐴𝐵 tego okręgu przecina cięciwę 𝐶𝐷 w 

punkcie 𝑃 (zobacz rysunek). Ponadto: |𝑃𝐵| = 4, ||𝑃𝐶| = 8 oraz |𝑃𝐷| = 5. 

 
Oblicz promień okręgu 𝑂. 

77.   Środek 𝑆 okręgu opisanego na trójkącie równoramiennym 𝐴𝐵𝐶, o ramionach A𝐶 i 𝐵𝐶, leży 

wewnętrz tego trójkąta (zobacz rysunek) 

 
Wykaż, że miara kąta wypukłego 𝐴𝑆𝐵 jest cztery razy większa od miary kąta wypukłego 𝑆𝐵𝐶. 

78.   Punkt 𝑆 jest środkiem okręgu opisanego na trójkącie ostrokątnym 𝐴𝐵𝐶. Kąt 𝐴𝐶𝑆 jest trzy razy 

większy od kąta 𝐵𝐴𝑆, a kąt 𝐶𝐵𝑆 jest dwa razy większy od kąta 𝐵𝐴𝑆. Oblicz kąty trójkąta 𝐴𝐵𝐶. 

 

79.   Punkty 𝐴 i 𝐵 leżą na okręgu o środku 𝑂 i dzielą ten okrąg na dwa łuki, których stosunek długości 

jest równy 7: 5. Oblicz miarę kąta środkowego opartego na krótszym łuku. 



 

80.   Dane są:  

 okrąg o środku 𝑆 i promieniu 𝑟 = 1, 

 prosta 𝑘 przechodząca przez 𝑆 i przecinająca okrąg w punktach 𝑃 i 𝑄, 

 prosta 𝑙 styczna do danego okręgu w punkcie 𝑇.  

Prosta 𝑘 przecina prostą 𝑙 w punkcie 𝑅. Prosta przechodząca przez punkt 𝑄 i równoległa do 

odcinka 𝑆𝑇 przecina styczną 𝑙 w punkcie 𝑈 (zobacz rysunek). 

 

Oblicz długość odcinka 𝑇𝑈 wiedząc, że spełniony jest warunek 
|𝑃𝑄|

|𝑄𝑅|
=

2

3
. 

81.   W wycinek koła wyznaczony przez kąt środkowy 𝐾𝑆𝐿 o mierze 450 wpisano kwadrat 𝐴𝐵𝐶𝐷 w 

taki sposób, że wierzchołki 𝐴 oraz 𝐵 leżą na promieniu 𝑆𝐾, wierzchołek 𝐷 leży na promieniu 𝑆𝐿, a 

wierzchołek 𝐶 leży na łuku 𝐾𝐿 (zobacz rysunek). 

 
Oblicz stosunek pola kwadratu 𝐴𝐵𝐶𝐷 do pola wycinka kołowego 𝐾𝑆𝐿. 

82.  
83.  
84.  
85.  
86.  
87.  
88.  
89.  
90.  
91.  
92.  

 


