18. Geometria analityczna

Zadania:

1. W Kartezjanskim uktadzie wspétrzednych (x,y) punkty A = (—3,1) oraz B = (1,—3) s3
kolejnymi wierzchotkami kwadratu ABCD. Oblicz obwod kwadratu.

2. W kartezjanskim uktadzie wspotrzednych (x,y) punkty A = (0,—3), B = (2,1) oraz C = (0,2) sa
wierzchotkami trojkata prostokatnego. Oblicz pole trojkata ABC.

3. W kartezjanskim uktadzie wspotrzednych (x,y) dany jest kwadrat ABCD, w ktorym A = (4, —1).
Przekatne tego kwadratu przecinaja si¢ w punkcie S = (1,3). Oblicz dtugos¢ przekatnej kwadratu
ABCD.

4. W kartezjanskim uktadzie wspotrzednych (x, y) punkty A = (—2,—1) oraz C = (3,4) sa
przeciwleglymi wierzchotkami kwadratu ABCD. Oblicz dtugos¢ boku kwadratu ABCD.

5. W kartezjanskim uktadzie wspotrzednych (x,y) punkty K = (=7,—2) oraz L = (—1,4) sa
wierzchotkami trojkata rownobocznego KLM. Oblicz pole trojkata KLM.

6. W kartezjanskim uktadzie wspotrzednych (x,y) punkt A = (—1, —4) jest wierzchotkiem
réwnolegtoboku ABCD. Punkt S = (2,2) jest srodkiem symetrii tego rownolegtoboku. Oblicz
dhugos$¢ przekatnej AC rownolegtoboku ABCD.

7. W Kkartezjanskim uktadzie wspotrzednych (x, y) punkty A = (—1,5) oraz C = (3,—3) sa
przeciwleglymi wierzchotkami kwadratu ABCD. Oblicz pole kwadratu ABCD.

8. W kartezjanskim uktadzie wspotrzednych (x,y) dane sa punkty A = (1,7) oraz P = (3,1). Punkt P
dzieli odcinek AB tak, ze |AP| : |PB| = 1 : 3. Wyznacz wspotrzedne punktu B.

9. W kartezjanskim uktadzie wspotrzednych (x, y) dany jest kwadrat ABCD. Wierzchotki
A= (-2,1)iC = (4,5) sa koncami przekatnej tego kwadratu. Oblicz dtugos¢ przekatnej kwadratu
ABCD.

10. Punkty A = (1,-3) oraz C = (—2,4) sa koficami przekatnej AC rombu ABCD. Wyznacz
wspotrzedne $rodka przekatnej BD tego rombu.

11. Punkty A = (—=6,5),B = (5,7),C = (10,—3) sa wierzchotkami réwnolegtoboku ABCD.
Wyznacz dhugo$¢ przekatnej BD tego rownolegtoboku.

12. Punkty K = (4,—10) i L = (b, 2) sa koncami odcinka KL. Pierwsza wspohrzedna $rodka odcinka
KL jest robwna (—12). Wyznacz b.

13. Punkty A = (—4,4) i B = (4,0) s3 sasiednimi wierzchotkami kwadratu ABCD. Wyznacz dtugo$é
przekatnej tego kwadratu.

14. W prostokacie ABCD dane sg wierzchotki C = (—3,1) oraz D = (2,1). Bok AD ma dtugos¢ 6.
Oblicz pole tego prostokata.

15. Punkt A = (3, —5) jest wierzchotkiem kwadratu ABCD, a punkt M = (1,3) jest punktem
przecigcia si¢ przekatnych tego kwadratu. Wyznacz pole kwadratu ABCD.

16. Koncami odcinka PR sa punkty P = (4,7) i R = (=2, —3). Wyznacz odlegto$¢ punktu
T = (3,—1) od $rodka odcinka PR.

17. Punkt S = (4,8) jest $rodkiem odcinka PQ, ktorego koniec P lezy na osi OY, a koniec Q — na osi
0X. Wyznacz wspotrzedne punktow P i Q.

18. Dane sa punkty 4 = (4,1),B = (1,3),C = (4,—1). Oblicz pole trojkata ABC.

19. Punkty A = (1,—2) i C = (0,5) sa koncami przekatnej kwadratu ABCD. Oblicz obwod tego
kwadratu.

20. W uktadzie wspétrzednych punkt S = (40,40) jest srodkiem odcinka KL, ktérego jednym z
koncow jest punkt K = (0,8). Wyznacz wspdtrzedne punktu L.

21. W uktadzie wspotrzednych na ptaszczyznie danych jest 5 punktow: A = (1,4),
B =(-5,-1),C = (-5,3),D = (6,—4),P = (—30,—76). Ktdéry z punktéw nalezy do tej samej
¢wiartki co punkt P?

22. Wyznacz pole tréjkata ABC o wierzchotkach A = (0,0), B = (4,2),C = (2,6).

23. W uktadzie wspotrzednych na ptaszczyznie dany jest odcinek AB o koncach w punktach
A = (7,4), B=(11,12). Punkt S lezy wewnatrz odcinka AB oraz |AS| = 3 - |BS|. Wyznacz
wspotrzedne punktu S.




24. Wyznacz sume odlegtosci punktu A = (—4,2) od prostych o réwnaniach x = 4 iy = —4.

25. Punkt A = (—3,2) jest koncem odcinka AB, a punkt M = (4,1) jest rodkiem tego odcinka.
Oblicz dtugos¢ odcinka AB.

26. Punkt K = (2,2) jest wierzchotkiem tréjkata rownoramiennego KLM, w ktorym |KM| = |LM|.
Odcinek MN jest wysokoscia trojkata i N = (4,3). Wyznacz wspotrzedne punktu L.

27. Punkty B = (—2,4) i C = (5,1) sa sasiednimi wierzchotkami kwadratu ABCD. Oblicz pole tego
kwadratu.

28. W uktadzie wspotrzednych dane sg punkty A = (a, 6) oraz B = (7, b). Srodkiem odcinka AB jest
punkt M = (3,4). Wyznacz a i b.

29. Punkt S = (2,-5) jest $rodkiem odcinka AB, gdzie A = (—4,3) i B = (8, b). Wyznacz b.

30. Punkty A = (=6 — 22,4 — 2v2), B = (2 + 4V2,—6v2), C = (2 + 6V2,6 — 2v2) s3
kolejnymi wierzchotkami réwnolegtoboku ABCD. Wyznacz punkt przecigcia przekatnych tego
rownolegtoboku.

31. Punkty A = (13,—12) i C = (15,8) sg przeciwleglymi wierzchotkami kwadratu ABCD. Wyznacz
punkt przecigcia przekatnych tego kwadratu.

32. Punkty E = (7,1) i F = (9,7) to $rodki bokéw, odpowiednio AB i BC kwadratu ABCD. Wyznacz
dhugosc¢ przekatnej tego kwadratu.

33. Punkt S = (4,1) jest érodkiem odcinka AB, gdzie A = (a,0) i B = (a + 3,2). Wyznacz a.

34. Punkt S = (—4,7) jest srodkiem odcinka PQ, gdzie Q = (17,12). Wyznacz wspohrzedne punkt P.

35. Punkty A = (—1,2) i B = (5, —2) sa dwoma sasiednimi wierzchotkami rombu ABCD. Oblicz
0bwod tego rombu.

36. Dane sa punkty A = (1,—4) i B = (2,3). Oblicz dlugo$¢ odcinaka AB.

37. Punkty A = (—1,3) i C = (—5,5) sa przeciwlegtymi wierzchotkami kwadratu ABCD. Oblicz pole
tego kwadratu.

38. Punkty A = (=5,2) i B = (3, —2) sa wierzchotkami tréjkata rownobocznego ABC. Oblicz obwod
tego trojkata.

39. Dane sa punkty A = (—2,3) oraz B = (4,6). Oblicz dtugo$¢ odcinka AB.

40. Punkty A = (1,—2), C = (4,2) sa dwoma wierzchotkami tréjkata rownobocznego ABC. Wyznacz
wysoko$¢ tego trojkata.

41. W kartezjanskim uktadzie wspotrzednych (x,y) prosta o réwnaniu y = ax + b przechodzi przez
punkty A = (=3,—1) oraz B = (4,3). Wyznacz spotczynnik a w rbwnaniu tej prostej.

42. Punkty A = (—2,6) oraz B = (3, b) leza na prostej, ktora przechodzi przez poczatek uktadu
wspotrzednych. Wyznacz b.

43. Dany jest trapez ABCD, w ktorym boki AB i CD sa rownolegle oraz C=(3,5). Wierzchotki A i B
tego trapezu lezg na prostej o rownaniu y = 5x + 3. Wyznacz rownanie prostej, w ktorej zawiera
si¢ bok CD tego trapezu.

44. Wyznacz réwnanie prostej przechodzacej przez punkty A = (3,—2) i B = (—1,6).

45. Prosta k przechodzi przez punkt A = (4, —4) i jest prostopadta do osi 0X. Wyznacz réwnanie
prostej k.

46. Prosta okreslona wzorem y = ax + 1 jest symetralng odcinka AB, gdzie A = (=3,2) i B = (1,4).
Wyznacz a.

47. Punkt C = (0,2) jest wierzchotkiem trapezu ABCD, ktorego podstawa AB jest zawarta w prostej o
rownaniu y = 2x — 4. Wyznacz réwnanie prostej zawierajacej podstawe CD.

48. Dane sa punkty A = (6,1) i B = (3,3). Wyznacz wspotczynnik kierunkowy prostej AB.

49. W kartezjanskim uktadzie wspotrzednych (x,y) odcinek o koncach A = (1,1) oraz B = (3,—1)
jest srednicg okregu 0. Wyznacz rdwnanie okregu O.

50. W kartezjanskim uktadzie wspotrzednych (x,y) punkty A = (0,—3),B = (2,1) oraz C = (0,2)
sa wierzchotkami trojkata prostokatnego.
a) Oblicz pole trojkata ABC.
b) Wyznacz $rodek okregu opisanego na trojkacie ABC.

51. W kartezjanskim uktadzie wspotrzednych (x,y) punkt P = (0,0) lezy na okregu O o $rodku w
punkcie S = (2,4). Wyznacz réwnanie okregu O.




52. W kartezjanskim uktadzie wspotrzednych (x,y) dany jest okrag O o $rodku w punkcie
S = (1,—-3) i o promieniu 5.
a) Wyznacz rownanie okrggu
b) Sprawdz czy punkt A = (4, —7) lezy na okrggu O.

53. W kartezjanskim ukladzie wspotrzednych (x,y) dany jest okrag O o réwnaniu
O:(x—1*+(y+3)2=4
Sprawdz czy okrag ma punkty wspolne z osiami uktadu wspotrzednych.

W kartezjanskim uktadzie wspotrzednych (x, y) dany jest okrag O o rownaniu
O:(x+1)?+(y—2)2%=9
Okrag K jest obrazem okregu O w symetrii osiowej wzgledem osi OY uktadu wspotrzednych.
Wyznacz rownanie okregu K.

54. W kartezjanskim ukladzie wspotrzednych (x,y) dane sg cztery okregi: 01, 05, 03, 04, 0
roOwnaniach:
0:(x—1)2%+(y-2)?%=1
o (x+ 12+ (y+2)2=9
03:(x =32+ (y—4)2>=4
o (x+3)2+(y+4)? =16
Wyznacz okrag, ktéry nie ma zadnego punktu wspolnego z osiami uktadu wspotrzednych (x, y).

55. W kartezjanskim uktadzie wspotrzednych (x,y) odcinek o koncach A = (—4,7) oraz B = (6,—1)
jest $rednica okregu 0. wyznacz rOwnanie okregu O.

56. W kartezjanskim uktadzie wspotrzednych (x,y) dany jest okrag O réwnaniu
(x—1D*+(y+2)2=5
a) Podaj dlugo$¢ promienia okregu
b) Sprawdz czy punkt (—1, —3) nalezy do okregu

57. W kartezjanskim ukladzie wspotrzednych (x,y) dany jest okrag O o $rodku w punkcie
S = (4,—2). Okrag O jest styczny do osi 0X uktadu wspotrzednych. Wyznacz réwnanie okregu O.

58. W kartezjanskim uktadzie wspotrzednych (x,y) dany jest okrag O o $rodku § = (—1,2) i
promieniu 3. Wyznacz rownanie okregu 0.

59. Na ptaszczyznie, w kartezjanskim uktadzie wspotrzednych (x, y), dany jest okrag o $rodku
S = (2,=5) i promieniu r = 3. Wyznacz rownanie okrggu.

Na ptaszczyznie, w kartezjanskim uktadzie wspotrzednych (x, y), dany jest okrag O o réwnaniu
(x — 3)% + (y — 3)? = 13. Wyznacz punkty przeciecia okregu O z osig OY.

60. W kartezjanskim uktadzie wspohrzednych (x,y) dane sa: punkt A = (8,11) oraz okrag o
rownaniu (x — 3)? + (y + 1)? = 25. Wyznacz odlegto$¢ punktu A4 od $rodka tego okregu.

61. Do okregu o $rodku w punkcie S = (2,4) nalezy punkt P = (1,3). Oblicz dhugo$é tego okregu.

62. Punkty A = (80,—1) i B = (—6,—19) sa wierzchotkami trojkata prostokatnego ABC. W tym
trojkacie kat przy wierzchotku C jest prosty. Wyznacz punkt, ktory jest srodkiem okregu opisanego
na tym tréjkacie.

63. Okrag, ktorego srodkiem jest punkt S = (a, 5), jest styczny do osi OY i do prostej o rownaniu
y = 2. Wyznacz promien tego okregu.

64. Dane s punkty o wspohrzednych A = (—2,5) oraz B = (4, —1). Wyznacz érednice okregu
wpisanego w kwadrat o boku AB.

65. Okrag o $rodku S; = (2,1) i promieniu r oraz okrag o srodku S, = (5,5) i promieniu 4 sa styczne
zewnetrznie. Wyznacz promien r okregu.

66. Okregi o srodkach S; = (3,4) oraz S, = (9, —4) i rownych promieniach sa styczne zewnetrznie.
Wyznacz promien kazdego z tych okregow.

67. Jaka jest liczba punktow wspélnych okregu o réwnaniu (x + 2)% + (y — 3)? = 4 z osiami uktadu
wspotrzednych?

68. Punkty M = (2,0) i N = (0, —2) sa punktami stycznosci okregu z osiami uktadu wspétrzednych.
Wyznacz réwnanie okregu.

69. Jaka jest odlegtosé¢ miedzy srodkami okregdw o rownaniach (x + 1) + (y — 2)? = 9 oraz
x? +y? =107

70. Dany jest okrag o rownaniu (x + 4)? + (y — 6)% = 100. Wyznacz $rodek tego okregu.

71. Dany jest okrag o réwnaniu (x + 2)? + (y — 3)? = 5. Wyznacz $rodek tego okregu.




72. Sprawdz czy punkt P nalezy do okregu o rownaniu (x — 2)? + (y + 7)? = 4

a) P=(-25)
by P=(2,-5)
c) P=(2,-7)
d P=(7,-2)

73. Wyznacz promien okregu
a) x>2+y?=3
b) x2+y2=6
c) x2+y?=12
d x>+y?2=36

74. Wyznacz promien okregu o réwnaniu (x + 2)% + (y — 1)? = 13.

75. Dane sa punkty S = (2,1),M = (6,4). Wyznacz réwnanie okregu o srodku S i przechodzacego
przez punkt M.

76. Okrag przedstawiony na rysunku ma $rodek w punkcie O = (3,1) i przechodzi przez punkty
S=(04)iT = (0,-2).
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Wyznacz rOwnanie okregu.

77. Na plaszczyznie, w kartezjanskim uktadzie wspotrzednych (x,y), dany jest okrag O okreslony
rownaniem: (x — 2)? + (y + 3)? = 16. Wyznacz $rodek i promien okregu.

78. Funkcjay = f(x) jest okreslona za pomoca tabeli

T -2 -1 0 1 2

y -1 0 1 0 3

Czy w kartezjanskim uktadzie wspotrzednych (x, y) wykres funkcji f jest symetryczny wzgledem
osi 0Y?

79. W kartezjanskim ukladzie wspotrzednych (x,y) dany jest okrag O o réwnaniu
x—1)?+@+2)?%=5
Okrag K jest obrazem okregu O w symetrii Srodkowej wzgledem poczatku uktadu wspotrzednych.
Wyznacz rdwnanie okregu K.

80. Na rysunku przedstawiony jest fragment wykresu funkcji liniowej f. Na wykresie tej funkcji leza
punkty A = (0,4) i B = (2,2).

Obrazem prostej AB w symetrii wzgledem poczatku uktadu wspotrzednych jest wykres funkeji g.
Wyznacz réwnanie funkcji g.

81. Wyznacz réwnanie prostej, ktora jest obrazem prostej o réownaniu y = 2x + 5 w symetrii osiowej
wzgledem osi 0X.




82. Wyznacz réwnanie prostej, ktora jest obrazem prostej o rownaniu x — 2y + 3 = 0 w symetrii
osiowej wzgledem osi OY.

83. Punkt B jest obrazem punktu A = (—3,5) w symetrii wzgledem poczatku uktadu wspotrzednych.
Oblicz dtugos¢ odcinka AB.

84. Punkt P = (—6,—8), przeksztatcono najpierw w symetrii wzgledem osi 0X, a potem w symetrii
wzgledem osi OY. W wyniku tych przeksztatcen otrzymano punkt Q. Wyznacz wspotrzedne punktu

Q.

85. Punkty A = (—21,11) i B = (3,17) sa koncami odcinka AB. Obrazem tego odcinka w symetrii
wzgledem osi 0X uktadu wspotrzednych jest odcinek A'B’. Wyznacz $rodek odcinka A'B’.

86. Dane sa punkty M = (—2,1) i N = (—1,3). Punkt K jest $rodkiem odcinka MN. Wyznacz punkt,
ktory jest obrazem punktu K w symetrii wzglgdem poczatku uktadu wspotrzednych.

87. Dany jest okrag o érodku S = (—6,—8) i promieniu 2014. Obrazem tego okregu w symetrii
osiowej wzgledem osi OY jest okrag o srodku w punkcie S;. Oblicz odlegto$¢ migdzy punktami S i
S1.

88. Na ptaszczyznie, w kartezjanskim uktadzie wspotrzednych (x,y), dane sa punkty A = (1,2) oraz
B = (3,7). Punkty A, oraz B, sa odpowiednio obrazami punktoéw A i B w symetrii sSrodkowej o
srodku w punkcie O = (0,0). Wyznacz wspotczynnik kierunkowy prostej przechodzacej przez
punkty Aq i By.

89. W kartezjanskim ukladzie wspotrzednych (x,y) dany jest rownolegtobok ABCD, w ktorym
D = (6,19). Bok AB tego rownolegtoboku zawiera si¢ w prostej o rOwnaniu y = %x +9,abok AD

zawiera si¢ w prostej o rownaniu y = 4x — 5. Punkt K = (10,14) jest srodkiem odcinka AB.
Przekatne rownolegtoboku ABCD przecinaja si¢ w punkcie S. Oblicz wspotrzedne punktu S.

90. W kartezjanskim uktadzie wspotrzednych (x,y) punkty A = (—3,0) oraz C = (5,6) sa koficami
przekatnej kwadratu ABCD. Kwadrat A'B'C’'D' jest obrazem kwadratu ABCD w symetrii osiowej
wzgledem osi OY. Wyznacz rownanie okregu opisanego na kwadracie A'B'C'D’.

91. W kartezjanskim uktadzie wspotrzednych (x,y) dana jest prosta k o rownaniu y = 5x + 7. Prosta
[ jest rownolegta do prostej k i przecina o$ OY w punkcie (0, —4). Punkt o wspotrzednych (p, 2)
nalezy do prostej [. Oblicz p.

92. W kartezjanskim uktadzie wspohrzednych (x, y) przekatne rownolegtoboku ABCD przecinajg sie
w punkcie S = (9,11). Bok AB tego rownolegtoboku zawiera si¢ w prostej o rownaniu

y = %x — 1, abok AD zawiera si¢ w prostej o rownaniu y = 2x — 4. Oblicz wspotrzedne
wierzchotka B.

93. W kartezjanskim uktadzie wspotrzednych (x,y) dany jest rownolegtobok ABCD, w ktorym
A = (—2,6) oraz B = (10,2). Przekatne AC oraz BD tego rownolegtoboku przecinajg si¢ W
punkcie P = (6,7). Oblicz dlugos$¢ boku BC tego rownolegtoboku.

94. Podstawa AB trojkata rownoramiennego ABC jest zawarta w prostej o rownaniu y = —2x + 16.
Wierzchotki B i € maja wspotrzedne B = (3,10) i € = (—2,3). Oblicz wspolrzedne wierzchotka A
i pole trojkata ABC.

95. Punkty A = (—20,12) i B = (7,3) sa wierzchotkami trojkata rownoramiennego ABC, w ktorym
|AC| = |BC|. Wierzchotek C lezy na osi OY uktadu wspotrzednych. Oblicz wspotrzedne
wierzchotka C oraz obwdd tego trojkata.

96. Punkty A = (1,—1),B = (6,1),C = (7,5) i D = (2,4) sa wierzchotkami czworokata ABCD.
Oblicz wspoélrzedne punktu przeciecia przekatnych tego czworokata.

97. Punkt A = (2,4),B = (0,0),C = (4, —2) sa wierzchotkami trojkata ABC. Punkt D jest $rodkiem
boku AC tego trojkata. Wyznacz rdwnanie prostej BD.

98. Punkty A = (—1,1) i C = (1,9) sa wierzchotkami trojkata rownoramiennego ABC, w ktorym
|AC| = |BC|. Podstawa AB tego trojkata zawiera si¢ w prostej o rOwnaniu y = %x + % Oblicz
wspotrzedne wierzchotka B tego trojkata.

99. W uktadzie wspotrzednych punkty A = (4,3) i B = (10,5) sa wierzchotkami trojkata ABC.
Wierzchotek C lezy na prostej o rownaniu y = 2x + 3. Oblicz wspotrzgdne punktu C, dla ktérego
kat ABC jest prosty.




100. Dane sg proste o rownaniach y = x 4+ 2 oraz y = —3x + b, ktore przecinajg si¢ w punkcie
lezacym na osi OY uktadu wspotrzgdnych. Oblicz pole trojkata, ktérego dwa boki zawierajg si¢ w
danych prostych, a trzeci jest zawarty w osi 0X.

101. Wyznacz rownanie osi symetrii trojkata o wierzchotkach A = (—2,2),B = (6,—2),
C = (10,6).

102. Dany jest trojkat rownoramienny ABC, w ktorym |AC| = |BC|. Ponadto wiadomo, ze
A=(=24)iB = (6,—2). Wierzchotek C nalezy do osi OY. Oblicz wspéirzedne wierzchotka C.

103. W uktadzie wspotrzednych sa dane punkty A = (—43,—12), B = (50,19). Prosta AB
przecina 0§ 0X w punkcie P. Oblicz pierwsza wspotrzedng punktu P.

104. Proste [ i k przecinaja si¢ w punkcie A = (0,4). Prosta [ wyznacza wraz z dodatnimi

potosiami uktadu wspotrzednych trojkat o polu 8, zas prosta k — trojkat o polu 10. Oblicz pole
trojkata, ktorego wierzchotkami sg: punkt A oraz punkty przecigcia prostych i k z osig 0X.

105. Wyznacz rownanie okregu przechodzacego przez punkt A = (2,1) i stycznego do obu osi
uktadu wspotrzednych. Rozwaz wszystkie przypadki.

106. Wyznacz réwnanie okregu przechodzacego przez punktu A = (1,8) i stycznego do obu osi
uktadu wspolrzgdnych. Rozwaz wszystkie przypadki.

107. Wykaz, ze trojkat o wierzchotkach A = (3,8), B = (1,2), C = (6,7) jest prostokatny.

108. Na ptaszczyznie, w kartezjanskim uktadzie wspotrzgdnych (x, y), dany jest okrag O

okreslony rownaniem: (x — 2)? + (y + 3)? = 16. Oblicz wspotrzedne x punktow przecigcia
okregu O z osig 0X.

109. Oblicz odlegtos¢ punktu A od $rodka odcinka BC, gdzie A = (1,3),B = (4,7),
C =(=2,-3).
110. W uktadzie wspotrzednych na ptaszczyznie zaznaczono punkty A = (2,0) i B = (4,0).

Wyznacz wszystkie mozliwe potozenia punktu C, dla ktorych ABC jest trojkatem rownoramiennym
0 podstawie AB i polu réwnym 3.

111. Punkty A = (—3,-5),B = (4,—1),C = (—2,3) s3 wierzchotkami tréjkata
réwnoramiennego. Oblicz dlugo$¢ ramienia tego trojkata.

112. Wyznacz réwnanie prostej zawierajacej sSrodkowa CD trojkata ABC, ktdrego
wierzchotkami sg punkty A = (=2,—-1),B = (6,1),C = (7,10).
113. Na ptaszczyznie, w kartezjanskim uktadzie wspotrzednych (x, y), dany jest trojkat ABC.

Wierzcholki tego trojkata majg wspotrzegdne: A = (—15,-8),B = (—6,4),C = (—19,-5).
a) Wykaz, ze trojkat jest prostokatny.
b) Wierzcholki trojkata ABC sa trzema wierzchotkami réwnolegtoboku ABCD. Odcinek AC
jest przekatna tego rownolegloboku. Oblicz wspotrzedne wierzchotka D.
¢) Woyznacz punkt S przeciecia srodkowych trojkata ABC.

114. W kartezjanskim uktadzie wspotrzgdnych (x, y) dany jest okrag O o rownaniu
x% 4+ y? = 2 oraz prosta k o rownaniu y = m, gdzie m € R. Wyznacz m, dla ktérego okrag O i
prosta k maja dwa punkty wspoélne.

115. Na ptaszczyznie, w kartezjanskim uktadzie wspotrzednych (x, y), dany jest trojkat ABC.
Podstawa AB tego trojkata zawiera si¢ w prostej o rownaniu y = —3x + 6. Wierzchotki A i B leza
— odpowiednio — na osi OY oraz 0X. Wierzchotek € ma wspotrzedne (3,7). Oblicz pole trojkata
ABC.

116. W kartezjanskim uktadzie wspotrzgdnych (x,y) punkty A = (=8,12) i B = (—2,4) sa
koncami cigciwy okregu O. Srodek tego okregu lezy na prostej k o rownaniu y = 4x + 2.
Wyznacz wspotrzedne Srodka okregu O i promien tego okregu.

117.




