19.1. Stereometria

Zadania:

1. Liczba wszystkich cian ostrostupa prawidtowego jest rowna 12. Oblicz liczbe wszystkich
wierzchotkow tego ostrostupa.

Ostrostup prawidtowy ma 2024 $ciany boczne. Oblicz liczbg¢ wszystkich krawedzi tego ostrostupa.
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W pewnym ostrostupie prawidlowym stosunek liczby W wszystkich wierzchotkéw do liczby K
wszystkich krawegdzi jest rowny % = % Okresli jaki wielokat jest podstawa tego ostrostupa.

. Liczba wszystkich krawegdzi graniastostupa jest rowna 42. Oblicz liczbg wszystkich wierzchotkéw
tego graniastostupa.

. Wyznacz liczbe $cian bocznych ostrostupa, ktory ma 10 krawedzi.

wierzcholkow.

. Liczba wszystkich krawedzi graniastostupa jest 0 10 wigksza od liczby wszystkich jego $cian
bocznych. Okresl jaki wielokat jest podstawg tego graniastostupa.

. Graniastostup ma 15 krawedzi. Ile wierzchotkéw ma ten graniastostup?
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6. Liczba wszystkich krawedzi graniastostupa jest rowna 24. Oblicz liczbe wszystkich jego
7
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9.

Ostrostup ma 18 wierzchotkéw. Wyznacz liczbe wszystkich krawedzi tego ostrostupa.

10. Pewien wieloscian ma 6 krawedzi. Okresl liczbe jego $cian.

11. Dany jest szescian ABCDEFGH (zobacz rysunek). Pole trojkata ACH jest rowne 4+/3.
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Oblicz dtugos¢ krawedzi tego szescianu.

12. Objetos¢ szescianu jest rowna 729. Oblicz dhugos¢ przekatnej tego szescianu.

13. Dtugosci trzech krawedzi wychodzacych z jednego wierzchotka prostopadtoscianu sa trzema
kolejnymi parzystymi liczbami naturalnymi. Najdtuzsza krawedz tego prostopadtoscianu ma
dtugos¢ p. Oblicz objeto$¢ tego prostopadto$cianu.

14. Dhugosci trzech wychodzacych z jednego wierzchotka krawedzi prostopadloscianu sg trzema
kolejnymi liczbami naturalnymi parzystymi. Najdtuzsza krawedz tego prostopadtoscianu ma
dtugos¢ 10. Oblicz pole powierzchni catkowitej tego prostopadtos$cianu.

15. Dany jest prostopadtoscian ABCDEFGH, w ktorym podstawy ABCD i EFGH s3 kwadratami o
boku dtugosci 6. Przekatna BH tego prostopadioscianu tworzy z przekatng AH $ciany bocznej
ADHE kat o mierze 30° (zobacz rysunek).
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Wyznacz przekatna BH tego prostopadtoscianu.

16. Przekatna $ciany szescianu ma dtugo$é 2+/2. Oblicz objeto$é tego szescianu.

17. Dany jest szescian F o krawedzi dtugosci a i objetoéci V oraz szescian G o krawedzi dlugosci 3a.
Oblicz objeto$¢ szescianu G.

18. Przekatna sze$cianu ma dhugo$é 5v/3. Oblicz objeto$é tego szescianu.




19. Podstawa graniastostupa prawidtowego czworokatnego jest kwadrat o boku dtugosci 4. Przekatna
tego graniastostupa jest nachylona do ptaszczyzny podstawy pod katem a takim, ze tga = 2
(zobacz rysunek).

Wyznacz wysokos$¢ tego graniastostupa.

20. Dany jest szescian ABCDEFGH o krawedzi dtugosci 5. Wewnatrz szecianu znajduje sie punkt P
(zobacz rysunek).
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Wyznacz sume odleglosci punktu P od wszystkich §cian szescianu ABCDEFGH.

21. Pole powierzchni catkowitej szescianu jest rowne 12. Oblicz sume dtugosci wszystkich krawedzi
tego szeScianu.

22. Przekatna szescianu ma dtugo$¢ 4+/3. Oblicz pole powierzchni tego szescianu.

23. Dany jest prostopadtoscian o wymiarach 30 cm X 40 cm X 120 cm (zobacz rysunek), a ponadto
dane sg cztery odcinki a, b, ¢, d, o dtugo$ciach — odpowiednio — 119 cm, 121 cm, 129 cm i
131 cm.

40 cm
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120 em

Wyznacz przekatna tego prostopadtoscianu.

24. Suma dlugosci wszystkich krawedzi sze$cianu jest rowna 96 cm. Oblicz pole powierzchni
catkowitej tego szescianu.

25. Dany jest sze$cian ABCDEFGH. Przekatne AC i BD $ciany ABCD sze$cianu przecinaja si¢ w
punkcie P (zobacz rysunek).
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Wyznacz tangens kata, jaki odcinek PH tworzy z ptaszczyzng ABCD.

26. Dhugo$é przekatnej szescianu jest rowna 6. Wyznacz pole powierzchni catkowitej tego sze$cianu.

27. Pole powierzchni catkowitej szescianu jest rowne 12. Oblicz sume dlugosci wszystkich krawedzi
tego szescianu.




28. Pudetko w ksztalcie prostopadto$cianu ma wymiary 5 dm x 3 dm x 2 dm (zobacz rysunek).
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Oblicz przekatnag KL tego prostopadtoscianu — z doktadnoscig do 0,01 dm.

29. Jezeli @ oznacza miare kata miedzy przekatng szescianu a przekatng $ciany bocznej tego
sze$cianu (zobacz rysunek)
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Wyznacz sin .

30. W szescianie EFGHIJKL poprowadzono z wierzchotka F dwie przekatne sasiednich $cian, FI
oraz FK (zobacz rysunek). Wyznacz miarg kata [FK.
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31. Krawedz szescianu ma dhugo$é 9. Oblicz dtugoéé przekatnej tego szescianu.

32. Pole powierzchni catkowitej szescianu jest rowne 54. Oblicz dugo$é przekatnej tego szescianu,

33. W prostopadtoscianie ABCDEFGH mamy: |AB| = 5, |AD| = 4, |AE| = 3. Ktéry odcinek AB,
BG, GE, EB jest najdluzszy?
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34. Objetosé szescianu jest rowna 27 cm3. Jaka jest suma dtugosci wszystkich krawedzi tego
sze$cianu?

35. Oblicz pole powierzchni catkowitej prostopadtoscianu o wymiarach 5 X 3 X 4.

36. Pole powierzchni catkowitej szescianu jest rowne 150 cm?. Oblicz dtugo$é krawedzi tego
szescianu.

37. Dany jest prostopadtoscian ABCDEFGH, w ktorym prostokaty ABCD i EFGH s3 jego
podstawami. Odcinek BH jest przekatna tego prostopadto$cianu.
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Zaznacz kat a pomigdzy przekatng BH prostopadtoscianu a jego $ciang boczng ADHE.

38. Dane sa dwa prostopadtosciany podobne: B; oraz B,. Objetoéé prostopadtoscianu B; jest rowna
V, a objetos¢ prostopadtoscianu B, jest rowna 27V . Pole powierzchni catkowitej prostopadto$cianu
B, jest rowne P. Oblicz pole powierzchni catkowitej prostopadto$cianu B,.

39. Wyznacz przekatna prostopadtoscianu o wymiarach 3 x 4 x 5.

40. Suma dtugosci wszystkich krawedzi sze$cianu jest rowna 24. Oblicz objeto$é tego szescianu.

41. Przekatna sze$cianu ma dtugo$é 3. Oblicz pole powierzchni catkowitej tego szescianu.
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42. Pole powierzchni catkowitej sze$cianu jest rowne 24 cm?. Oblicz objeto$é tego szescianu.

43. Wyznacz przekatna prostopadto$cianu o wymiarach 2 X 3 x 5.
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44. Kazda z krawedzi ostrostupa prawidlowego czworokatnego ma dtugo$é 12. Wyznacz wysokosé
tego ostrostupa.

45. Pole powierzchni catkowitej ostrostupa prawidtowego czworokatnego jest rowne 20. Pole
powierzchni bocznej tego ostrostupa jest cztery razy wicksze od pola jego podstawy. Oblicz
dhugo$¢ krawedzi podstawy tego ostrostupa.

46. Podstawa ostrostupa prawidlowego czworokatnego jest kwadrat o boku dtugosci 4. Sciana boczna
tego ostrostupa jest nachylona do ptaszczyzny podstawy pod takim katem a, ze tga = 3. Wyznacz
wysokos$¢ tego ostrostupa.

47. Wysokos¢ graniastostupa prawidtowego szesciokatnego jest rowna 6 (zobacz rysunek). Pole
podstawy tego graniastostupa jest rowne 15+/3.
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a) Oblicz pole jednej $ciany bocznej tego graniastostupa.
b) Zaznacz kat nachylenia najdtuzszej przekatnej graniastostupa prawidtowego
szesciokgtnego do plaszczyzny podstawy.




48. Kazda krawedz graniastostupa prawidtowego szesciokatnego ma dtugo$é rowna 6. Oblicz pole
powierzchni catkowitej tego graniastostupa.

49. Dany jest ostrostup, ktorego podstawa jest kwadrat o boku 6. Jedna z krawedzi bocznych tego
ostrostupa ma dtugo$¢ 12 i jest prostopadta do plaszczyzny podstawy. Wyznacz tangens kata
nachylenia najdtuzszej krawedzi bocznej tego ostrostupa do ptaszczyzny podstawy.

50. Dany jest graniastostup prawidtowy szesciokatny ABCDEF A'B'C’'D'0'F’ , w ktorym krawedz
podstawy ma dtugo$¢ 5. Przekgtna AD' tego graniastostupa jest nachylona do ptaszczyzny
podstawy pod katem 45° (zobacz rysunek).

Oblicz pole $ciany bocznej tego graniastostupa.

51. Dany jest graniastostup prawidtowy czworokatny, w ktorym krawedz podstawy ma dhugo$é 15.
Przekatna graniastostupa jest nachylona do ptaszczyzny podstawy pod katem « takim, ze

cosa = \/; Oblicz dtugos¢ przekatnej tego graniastostupa.

52. Powierzchnie boczng graniastostupa prawidlowego czworokatnego rozcicto wzdtuz krawedzi
bocznej graniastostupa i roztozono na ptaszczyznie. Otrzymano w ten sposob prostokat ABCD, w
ktérym bok BC odpowiada krawedzi rozcigcia (wysokos$ci graniastostupa). Przekatna AC tego
prostokata ma dtugo$¢ 16 i tworzy z bokiem BC kat o mierze 30° (zobacz rysunek).
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Oblicz dtugosé¢ krawedzi podstawy tego graniastostupa.

53. Dany jest ostrostup prawidtowy tréjkatny ABCS o podstawie ABC. Punkty D, E i F sa srodkami —
odpowiednio — krawedzi bocznych AS, BS i CS (zobacz rysunek).

Wyznacz stosunek objetosci ostrostupa DEFS do objetosci ostrostupa ABCS.

54,

95.
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58. Dany jest szescian ABCDEFGH o krawedzi dtugo$ci 9. Wierzchotki podstawy ABCD sze$cianu
potaczono odcinkami z punktem W, ktory jest punktem przecigcia przekatnych podstawy EFGH.
Otrzymano w ten sposob ostrostup prawidlowy czworokatny ABCDW (zobacz rysunek).
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Oblicz objetos¢ V ostrostupa ABCDW.

59. W graniastostupie prawidtowym stosunek liczby wszystkich krawedzi do liczby wszystkich $cian
jest rowny 7 : 3. Jaki wielokat jest podstawg tego graniastostupa?

60. W ostrostupie prawidlowym trojkatnym wszystkie krawedzie maja dtugoéé¢ 8. Oblicz pole
powierzchni catkowitej tego ostrostupa.

61. Dany jest szescian ABCDEFGH o krawedzi dlugosci a. Punkty E, F, G, B s3 wierzchotkami
ostrostupa EFGB (zobacz rysunek).
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Oblicz pole powierzchni catkowitej ostrostupa EFGB.

62. Podstawa graniastostupa prostego jest romb o przekatnych dtugosci 7 cm i 10 cm. Wysoko$é tego
graniastostupa jest krétsza od dhuzszej przekatnej rombu o 2 cm. Oblicz objeto$¢ graniastostupa.

63. Dany jest graniastostup prawidlowy trojkatny ABCDEF (zobacz rysunek obok).
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Narysuj, oznacz i podpisz kat a pomigdzy $ciang bocznag ACFD i przekatng AE $ciany bocznej
ABED tego graniastostupa?

64. Graniastostup prawidtowy ma 36 krawedzi. Dtugos¢ kazdej z tych krawedzi jest rowna 4. Oblicz
pole powierzchni bocznej tego graniastostupa.

65. Wysokos¢ sciany bocznej ostrostupa prawidtowego szesciokatnego jest 2 razy dtuzsza od
krawedzi jego podstawy. Wyznacz stosunek pola powierzchni bocznej tego ostrostupa do pola jego

podstawy.

66. Ostrostupy prawidtowe trojkatne 0, i O, maja takie same wysokosci. Dhugos¢ krawedzi podstawy
ostrostupa 0, jest trzy razy dtuzsza od dtugosci krawedzi podstawy ostrostupa 0,. Wyznacz
stosunek objetosci ostrostupa 0; do objetosci ostrostupa O,.

67. Dane sa graniastostup i ostrostup o takich samych podstawach. Liczba wszystkich wierzchotkéw
tego graniastostupa jest 0 9 wigksza od liczby wszystkich wierzchotkow tego ostrostupa. Jaki
wielokat jest podstawg kazdej z tych bryl?

68. Objetosé ostrostupa prawidlowego czworokatnego, w ktorym wysokosé jest dwa razy dtuzsza od
krawedzi podstawy, jest rowna 144. Oblicz dtugo$¢ krawedzi podstawy tego ostrostupa.

69. Gdy dodamy liczbe wszystkich krawedzi pewnego graniastostupa do liczby wszystkich jego
wierzchotkow, to otrzymamy w wyniku 15. lle jest wszystkich krawedzi tego graniastostupa?




70. Graniastostup ma 14 wierzchotkéw. Wyznacz liczbe wszystkich krawedzi tego graniastostupa.

71. Podstawa graniastostupa prawidtowego jest kwadrat o boku 2. Przekatna graniastostupa tworzy z
jego podstawa kat o mierze 60° (zobacz rysunek).
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Oblicz wysoko$¢ tego graniastostupa.

72. Podstawa ostrostupa prawidtowego czworokatnego ABCDS jest kwadrat ABCD (zobacz rysunek).
Wszystkie Sciany boczne tego ostrostupa sag trojkatami rownobocznymi.
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Wyznacz miare kata SAC.

73. Podstawa ostrostupa jest kwadrat ABCD o boku dtugosci 4. Krawedz boczna DS jest prostopadta
do podstawy i ma dtugos¢ 3 (zobacz rysunek).
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Oblicz pole $ciany BCS tego ostrostupa.

74. Podstawa ostrostupa jest kwadrat KLMN o boku dtugosci 4. Wysokoscia tego ostrostupa jest
krawedz NS, a jej dlugos$¢ tez jest rowna 4 (zobacz rysunek).
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Wyznacz Kat a, jaki tworza krawedzie KS i MS.

75. Podstawa graniastostupa prostego jest prostokat o bokach dhugosci 3 i 4. Kat a, jaki przekatna
tego graniastostupa tworzy z jego podstawa, jest rowny 45° (zobacz rysunek).
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Wyznacz wysoko$¢ graniastostupa.

76. Roznica liczby krawedzi i liczby wierzchotkow ostrostupa jest rowna 11. Jaki wielokat jest
podstawa tego ostrostupa?




77. Podstawa ostrostupa prawidtowego czworokatnego ABCDS jest kwadrat ABCD. Wszystkie $ciany
boczne tego ostrostupa sa trojkatami rownobocznymi. Wyznacz miare kata ASC.

78. Na rysunku przedstawiono ostrostup prawidtowy czworokatny ABCDS o podstawie ABCD.
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Zapisz kat nachylenia krawedzi bocznej SA ostrostupa do ptaszczyzny podstawy ABCD.

79. Podstawa graniastostupa prawidtowego czworokatnego jest kwadrat o boku dtugosci 2, a
przekatna $ciany bocznej ma dlugo$¢ 3 (zobacz rysunek). Kat, jaki tworza przekatne §cian
bocznych tego graniastostupa wychodzace z jednego wierzchotka, ma miare «.
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80. Przekatna podstawy graniastostupa prawidtowego czworokatnego jest dwa razy dtuzsza od
wysokosci graniastostupa. Graniastoshup przecigto plaszczyzng przechodzacg przez przekatng
podstawy i jeden wierzchotek drugiej podstawy (patrz rysunek).
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Wyznacz kat a jaki tworzy ptaszczyzna przekroju z podstawa graniastostupa.

81. Ile wierzchotkéw i krawedzi ma graniastostup o podstawie o$miokata?

82. Wyznacz kat nachylenia krawedzi bocznej do plaszczyzny podstawy w ostrostupie
czworokatnym, w ktorym wszystkie krawedzie maja te sama dhugos¢.

83. W graniastostupie prawidtowym czworokatnym EFGHIJKL wierzchotki E, G, L polaczono
odcinkami (tak jak na rysunku).
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Zapisz kat miedzy wysokoscig OL trdjkata EGL i ptaszczyzng podstawy tego graniastostupa.

84. Kazda krawedz graniastostupa prawidtowego tréjkatnego ma dtugosé¢ rowna 8. Oblicz pole
powierzchni calkowitej tego graniastostupa.

85.

86.




87. Na rysunkach ponizej przedstawiono siatki dwoch ostrostupow.

Pole powierzchni catkowitej ostrostupa o krawedzi a jest dwa razy wigksze od pola powierzchni
catkowitej ostrostupa o krawedzi b. Ile razy objetos¢ ostrostupa o krawedzi a jest wicksza od
objetosci ostrostupa o krawedzi b?

88. Z szescianu ABCDEFGH o krawedzi dugoséci a odcigto ostrostup ABDE (zobacz rysunek).
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Ile razy objetosc¢ tego ostrostupa jest mniejsza od objetosci pozostatej czesci szeScianu?

89. Ostrostup i graniastostup maja rowne pola podstaw i rowne wysokosci. Objetosé¢ ostrostupa jest
rowna 81+/3. Oblicz objetoé¢ graniastostupa.

90. Objetosé ostrostupa prawidlowego czworokatnego jest rowna 432, a krawedz podstawy tego
ostrostupa ma dhugos¢ 12. Oblicz wysokos¢ tego ostrostupa.

91. Rysunek przedstawia ostrostup prawidtowy czworokatny ABCDS.

Wyznacz kat miedzy krawedzig CS a ptaszczyzna podstawy tego ostrostupa.

92. Objetosé graniastostupa prawidtowego trojkatnego o wysokosci 7 jest rowna 28v/3. Oblicz
dhugos¢ krawedzi podstawy tego graniastostupa.

93. W graniastostupie prawidtowym tréjkatnym wszystkie krawedzie sa tej samej dhugosci. Suma
dtugosci wszystkich krawedzi jest rowna 90. Wyznacz pole powierzchni catkowitej tego
graniastostupa.

94. Dany jest ostrostup prawidtowy czworokatny o krawedzi podstawy 2 i wysokosci 8. Wpisano w
niego szescian w taki sposob, ze dolna podstawa sze$cianu zawiera si¢ w podstawie ostrostupa, a
krawedzie jego gornej podstawy zawieraja si¢ w $cianach bocznych ostrostupa (zobacz rysunek).

a) Oblicz krawedz sze$cianu.

b) Czy ostrostup jest czterokrotnie wyzszy od szescianu?

95. Dany jest ostrostup prawidtowy czworokatny, w ktorym przekatna podstawy ma dtugosé¢ 8v/3.
Krawedz boczna tego ostrostupa jest nachylona do plaszczyzny podstawy pod katem 30°. Oblicz
objetos¢ tego ostrostupa.




96. Dany jest ostrostup prawidtowy czworokatny, w ktorym krawedz podstawy ma dhugosé 12.
Sciana boczna tego ostroshupa tworzy z ptaszczyzna podstawy kat o mierze 30°. Oblicz objetoéé
tego ostrostupa.

97. Dany jest graniastostup prawidtowy czworokatny, o krawedzi podstawy a oraz wysokosci A.
Whpisano w niego ostrostup prawidtowy czworokatny w taki sposob, ze krawedzie podstawy
ostrostupa i graniastostupa pokrywaja si¢, zas gorny wierzchotek ostrostupa jest srodkiem
podstawy gornej graniastostupa (zobacz rysunek). Niech F bedzie brylg powstalg po wycieciu
ostrostupa z graniastostupa.
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Ile jest rowna rdznica objetosci bryty F i objetosci ostrostupa?

98. W ostrostupie prawidlowym trojkatnym ABCS zaznaczono $rodki krawedzi AB, AC i AS
odpowiednio punktami D, E, F (zobacz rysunek).

Sprawdz czy
a) pole powierzchni ostrostupa ADEF jest dwukrotnie mniejsze od pola powierzchni
ostrostupa ABCS.
b) objetos¢ ostrostupa ADEF jest o$miokrotnie mniejsza od objetosci ostrostupa ABCS.

99. Dany jest graniastostup prawidtowy tréjkatny ABCDEF. Wysoko$¢ podstawy ABC jest rowna
2v/3. Przekatna AE $ciany bocznej ABED tworzy z krawedzia AB kat o mierze 60° (zobacz
rysunek).
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Oblicz objetos¢ i pole powierzchni catkowitej tego graniastostupa.
100. Pole powierzchni catkowitej prostopadioscianu jest rowne 94,5. Dtugosci trzech krawedzi

wychodzacych z tego samego wierzcholka prostopadto$cianu tworzg cigg geometryczny o ilorazie
rownym 4. Oblicz objetos¢ tego prostopadtoscianu.

101. Ostrostup F; jest podobny do ostrostupa F,. Objetos¢ ostrostupa F; jest rowna 64. Objetosc
ostrostupa F, jest rowna 512. Stosunek pola powierzchni catkowitej ostrostupa F, do pola
powierzchni calkowitej ostrostupa F;.




102. Objetos¢ ostrostupa prawidlowego czworokatnego jest rowna 384. Wysoko$¢ $ciany
bocznej tego ostrostupa tworzy z ptaszczyzna podstawy kat o mierze a taki, ze tga = g (zobacz
rysunek).

Oblicz wysoko$¢ §ciany bocznej tego ostrostupa.

103. Kazda krawedzZ graniastostupa prawidtowego szesciokatnego ma dtugos¢ réwna 6. Oblicz
cosinus kata nachylenia dtuzszej przekatnej tego graniastostupa do ptaszczyzny podstawy
graniastostupa.

104. Dany jest ostrostup, ktorego podstawa jest kwadrat o boku 6. Jedna z krawedzi bocznych
tego ostrostupa ma dtugos¢ 12 i jest prostopadia do plaszczyzny podstawy. Oblicz objetos¢ tego
ostrostupa.

105. Dany jest ostrostup prawidlowy czworokatny. Wysoko$¢ $ciany bocznej tego ostrostupa
jest nachylona do ptaszczyzny podstawy pod katem 30° i ma dhugos¢ rowng 6 (zobacz rysunek).

Oblicz objetos¢ i pole powierzchni catkowitej tego ostrostupa.

106. Dany jest szescian ABCDEFGH o krawedzi dtugosci 9. Wierzchotki podstawy ABCD
sze$cianu potaczono odcinkami z punktem W, ktéry jest punktem przeciecia przekatnych podstawy
EFGH. Otrzymano w ten sposob ostrostup prawidtowy czworokatny ABCDW (zobacz rysunek).
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Oblicz cosinus kata nachylenia krawedzi bocznej ostrostupa do ptaszczyzny podstawy.
107. Kazda z krawedzi podstawy tréjkatnej ostroshupa ma dhugosé 10+/3, a kazda jego krawedz
boczna ma dtugos$¢ 15. Oblicz wysoko$¢ tego ostrostupa.
108. Dany jest graniastostup prosty ABCDEFGH, ktorego podstawag jest prostokat ABCD. W
tym graniastostupie |BD| = 15, a ponadto |CD| = 3 + |BC| oraz |«CDG| = 60° (zobacz rysunek).
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Oblicz objetos¢ i1 pole powierzchni bocznej tego graniastostupa.




109. W ostrostupie prawidtowym szesciokatnym ABCDEFS, ktorego krawedz podstawy a ma
dlugosc¢ 8 (zobacz rysunek), §ciana boczna jest nachylona do ptaszczyzny podstawy pod katem
a = 60°.

B a=28 C
Oblicz cosinus kata miedzy krawedzia boczng a ptaszczyzng podstawy tego ostrostupa.

110. Dany jest ostrostup prawidlowy czworokatny ABCDS, ktorego krawegdz boczna ma dlugosé
6 (zobacz rysunek). Sciana boczna tego ostrostupa jest nachylona do ptaszczyzny podstawy pod
katem, ktorego tangens jest rowny v/7.

S

Oblicz objetos¢ tego ostrostupa.

111. Dhugos¢ krawedzi bocznej ostrostupa prawidlowego czworokatnego ABCDS jest rowna 12

(zobacz rysunek). Krawedz boczna tworzy z wysokos$cig tego ostrostupa kat a taki, ze tga = %
S
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Oblicz objetos¢ tego ostrostupa.

112. Podstawa ostrostupa ABCDS jest prostokat o polu rownym 432, a stosunek dlugosci bokow
tego prostokata jest rowny 3 : 4. Przekatne podstawy ABCD przecinaja si¢ w punkcie 0. Odcinek
S0 jest wysoko$cig ostrostupa (zobacz rysunek). Kat SAO ma miare 60°.
S

Oblicz objetos¢ tego ostrostupa.

113. Dany jest ostrostup prawidlowy czworokatny o wysokosci H = 16. Cosinus kata
nachylenia krawedzi bocznej do ptaszczyzny podstawy tego ostrostupa jest rowny % Oblicz pole
powierzchni bocznej tego ostrostupa.




114. Dhtugo$¢ krawedzi podstawy ostrostupa prawidtowego czworokatnego jest rowna 6. Pole
powierzchni catkowitej tego ostrostupa jest cztery razy wigksze od pola jego podstawy. Kat a jest
katem nachylenia krawedzi bocznej tego ostrostupa do ptaszczyzny podstawy (zobacz rysunek).

S

Oblicz cosinus kata «.

115. W ostrostupie prawidtowym trojkatnym ABCS krawedz podstawy ma dtugos¢ a. Pole
powierzchni bocznej tego ostrostupa jest dwa razy wicksze od pola jego podstawy.
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Oblicz cosinus kata nachylenia krawedzi bocznej tego ostrostupa do ptaszczyzny jego podstawy.

116. Dany jest graniastostup prawidtowy trdjkatny (zobacz rysunek). Pole powierzchni

catkowitej tego graniastostupa jest rowne 45+/3. Pole podstawy graniastostupa jest rowne polu
jednej Sciany boczne;.

Oblicz objetos¢ tego graniastostupa.

117. Podstawg graniastostupa prostego ABCDEF jest trojkat prostokatny ABC, w ktoérym
|<ACB| = 90° (zobacz rysunek). Stosunek dtugosci przyprostokatnej AC tego trdjkata do dtugosci
przyprostokatnej BC jest rowny 4 : 3. Punkt S jest srodkiem okregu opisanego na trojkacie ABC, a
dtugos$¢ odcinka SC jest rowna 5. Pole §ciany bocznej BEFC graniastostupa jest rowne 48.
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Oblicz objetos¢ tego graniastostupa.




118. Podstawg ostrostupa prawidtowego trojkatnego ABCS jest trojkat rownoboczny ABC.
Wysokos¢ SO tego ostrostupa jest rowna wysokosci jego podstawy. Objetosc tego ostrostupa jest
rowna 27. Oblicz pole powierzchni bocznej ostrostupa ABCS oraz cosinus kata, jaki tworza
wysoko$¢ §ciany bocznej i plaszczyzna podstawy tego ostrostupa.

119. Podstawg graniastostupa prostego ABCDA'B'C'D’ jest romb ABCD. Przekatna AC' tego
graniastostupa ma dtugo$¢ 8 i jest nachylona do ptaszczyzny podstawy pod katem 30°, a przekatna
BD' jest nachylona do tej ptaszczyzny pod katem 45°.

Oblicz pole powierzchni catkowitej tego graniastostupa.

120. Trojkat rownoboczny ABC jest podstawa ostrostupa prawidlowego ABCS, w ktorym $ciana
boczna jest nachylona do plaszczyzny podstawy pod katem 60°, a krawedz boczna ma dtugos¢ 7

(zobacz rysunek).
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Oblicz objetos¢ tego ostrostupa.

121. Podstawg ostrostupa ABCDS jest prostokat, ktorego boki pozostajg w stosunku 3 : 4, a pole
jest rowne 192 (zobacz rysunek). Punkt E jest wyznaczony przez przecinajace si¢ przekatne
podstawy, a odcinek SE jest wysoko$cig ostrostupa. Kazda krawedz boczna tego ostrostupa jest
nachylona do ptaszczyzny podstawy pod katem 30°.
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Oblicz objetos¢ ostrostupa.

122. Objetosé ostrostupa prawidlowego trojkatnego ABCS jest rowna 27+/3. Dlugo$é krawedzi
AB podstawy ostrostupa jest rowna 6 (zobacz rysunek).
S

Oblicz pole powierzchni catkowitej tego ostrostupa.




. ysokos$¢ graniastostupa prawidlowego czworokatnego wynosi 16. Przekatna
123 Wysoko$¢ graniastost idt k i 16. Przek
graniastostupa jest nachylona do plaszczyzny jego podstawy pod katem, ktdrego cosinus jest rowny

%' Oblicz pole powierzchni catkowitej tego graniastostupa.

124, Podstawa ostrostupa prawidtowego jest kwadrat. Wysoko$¢ §ciany bocznej tego ostrostupa
jest rowna 22, a tangens kata nachylenia $ciany bocznej ostrostupa do ptaszczyzny jego podstawy
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Oblicz objetos¢ tego ostrostupa.

125. W ostrostupie prawidtowym czworokatnym ABCDS (zobacz rysunek) przekatna AC
podstawy ma dhugo$¢ 4v/2. Kat ASC miedzy przeciwleglymi krawedziami bocznymi ostrostupa ma
miare 60°.
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Oblicz objetos¢ tego ostrostupa.

126. Pole powierzchni catkowitej prostopadioscianu jest rowne 198. Stosunek dlugosci
krawedzi prostopadtoscianu wychodzacego z tego samego wierzcholka prostopadtoscianu to
1 : 2 : 3. Oblicz dlugo$¢ przekatnej tego prostopadtoscianu.

127. Objetos¢ ostrostupa prawidtowego trojkatnego ABCS (tak jak na rysunku) jest rowna 72, a
promien okregu wpisanego w podstawe ABC tego ostrostupa jest rowny 2.

Oblicz tangens kata migdzy wysokoscia tego ostrostupa i jego §ciang boczna.

128. Jacek bawi si¢ szesciennymi klockami o krawedzi 2 cm. Zbudowat z nich jeden duzy
szescian o krawedzi 8 cm 1 wykorzystat do tego wszystkie swoje klocki. Nastepnie zburzy?t
budowle i1 utozyt z tych klockéw drugg bryle — graniastostup prawidlowy czworokatny. Wtedy
okazato sie, ze zostat mu doktadnie jeden klocek, ktérego nie byto gdzie dotozy¢. Oblicz stosunek
pola powierzchni catkowitej pierwszej utozonej bryty do pola powierzchni catkowitej drugiej bryty
1 wynik podaj w postaci utamka nieskracalnego.

129. Pole podstawy ostrostupa prawidtowego czworokatnego jest rowne 100 cm?, a jego pole
powierzchni bocznej jest rowne 260 cm?. Oblicz objeto$¢ tego ostrostupa.
130. Podstawa ostrostupa ABCDS jest romb ABCD o boku dtugosci 4. Kat ABC rombu ma

miare 120°, |AS| = |CS| = 10 i |BS| = |DS|. Oblicz sinus kata nachylenia krawedzi BS do
plaszczyzny podstawy ostrostupa.




131. Podstawg graniastostupa ABCDEFGH jest prostokat ABCD (zobacz rysunek), ktorego
krotszy bok ma dhugoéé 3. Przekatna prostokata ABCD tworzy z jego dtuzszym bokiem kat 30°.
Przekatna HB graniastostupa tworzy z plaszczyzng jego podstawy kat 60°.
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Oblicz objetos¢ tego graniastostupa.
132. Podstawa ostrostupa ABCDW jest prostokat ABCD. Krawedz boczna DW jest wysoko$cia

tego ostrostupa. Krawedzie boczne AW, BW i CW maja nastepujace dtugosci: |[AW| = 6,
|[BW|=9,|CW|=17.
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Oblicz objetos¢ tego ostrostupa.

133. Punkty K, L i M sa srodkami krawedzi BC, GH i AE szescianu ABCDEFGH o krawedzi
dhugosci 1 (zobacz rysunek).
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Oblicz pole trojkata KLM.

134, Podstawg ostrostupa ABCD jest trojkat ABC. Krawedz AD jest wysokoscig ostrostupa
(zobacz rysunek). Oblicz objetos¢ ostrostupa ABCD, jesli wiadomo, ze |AD| = 12, |BC| = 6,
|BD| = |CD| = 13.

A

135. W graniastostupie czworokgtnym prawidtowym przekatna o dtugosci m jest nachylona do
plaszczyzny podstawy pod katem a. Wiadomo, Ze sin @ = 0,2. Wyznacz objgtos¢ tego
graniastostupa.

136. Wysokos¢ ostrostupa prawidlowego czworokatnego jest rowna 8. Krawegdz boczna jest
nachylona do ptaszczyzny podstawy pod katem 40°. Oblicz objeto$¢ tego ostrostupa.

137. Dhugos¢ krawedzi szescianu jest o 2 krotsza od dhugosci jego przekatnej. Oblicz dlugosé
przekatnej tego szescianu.




138. Dany jest graniastostup prawidtowy trojkatny ABCDEF 0 podstawach ABC i DEF i
krawgdziach bocznych AD, BE i CF. Oblicz pole trojkata ABF wiedzac, ze |AB| = 101 |CF| = 11.
Narysuj ten graniastostup i zaznacz na nim trojkat ABF.

139. W prostopadtoscianie ABCDEFGH dane sa:
tgf = ; IBG| = 2-+/130, |BH| = 2 - V194
gdzie odcinek BH jest przekatna prostopadtoscianu, odcinek BG jest przekatna $ciany bocznej
BCGF, f jest miarg kata GBC. Sytuacje ilustruje rysunek ponize;j.
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Oblicz pole powierzchni catkowitej prostopadtoscianu ABCDEFGH.
140. Podstawg ostrostupa ABCDE jest kwadrat ABCD. Punkt F jest srodkiem krawedzi AD,

odcinek EF jest wysokos$cig ostrostupa (patrz rysunek). Oblicz objetos¢ ostrostupa, jesli wiadomo,
7e |AE| = 15, |BE| = 17.
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141. Kazda krawedz czworo$cianu ABCS ma dtugosé¢ a. Punkty D i E sg $rodkami bokow —
odpowiednio — AC oraz BC (zobacz rysunek).
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Oblicz pole trojkata DES.

142. Dany jest szescian ABCDEFGH o krawedzi dtugo$ci a. Punkty A, B,D i E sg
wierzchotkami ostrostupa (zobacz rysunek).

Oblicz pole powierzchni ostrostupa ABDE.

143. Podstawa ostrostupa ABCS jest trojkat rownoboczny ABC o boku dtugosci 8. Punkt D jest
srodkiem krawedzi AB, odcinek DS jest wysokoscig ostrostupa. Krawedzie AS i BS maja dtugo$¢
7. Oblicz dtugo$¢ krawedzi CS tego ostrostupa.

144, Przekatna sze§cianu ma dtugo$¢ 9. Oblicz pole powierzchni catkowitej szeScianu.

145, Oblicz sinus kata miedzy przekatng szeScianu a jego ptaszczyzng podstawy.




146. Podstawa ostrostupa prawidtowego czworokatnego ABCDS jest kwadrat ABCD. Pole
trojkata rownoramiennego ACS jest rowne 120 oraz |AC| : |[AS| = 10 : 13. Oblicz pole
powierzchni bocznej tego ostrostupa.

147.

148.




